Donats els punts A(2,0,—1),B(—2,2,1), proveu que el lloc geométric dels punts P de

I'espai que compleixen PA = /2 - PB és una esfera E.
a) Escriviu 'equacio reduida de 'esfera E.
b) Proveu que el punt T(—10,8,7) pertany a I'esfera E.
c) Determineu I'equacioé del planol tangent a I'esfera E en el punt T.

Solucio:
Siga P(x,y, z) de 'espai que compleix PA = /2 - PB.
J=22+y2+ @+ 1)2=V2/(x +2)2 + (y — 2)2 + (z — 1)?

Elevant al quadrat i simplificant:
x2+y2+224+412x—8y—62z+13=0

L’equacio és una esfera.

a)

Completant quadrats:
E=(x+6)2+(y—4)?+(z-32=-13+36+16+9
E=(x+6)°+(y—4)?%+(z-3)>=48

El centre de I'esfera és 0(—6,4,3) i el radi r = V48 = 4+/3

b)
Provem que el punt T(—-10, 8, 7) satisfa I'equaci6 de I'esfera.
(-10+6)2+(8—-4)2+(7-3)2=16+16+16 = 48

C)

OT = (—4,4,4)

El vector caracteristic del planol tangent a I'esfera és a = (—1,1,1)
L’equacio del planol tangent a I'esfera E en el punt T(—10,8,7) és:
—(x+10)+1(y—-8)+1(z—-7)=0

Simplificant:

nT=—x+y+z—25=0

Obrim el Menu Grafico 3D

Definim i representem I'esfera E i el planol
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(X—-a)2+(Y-b)2+(Z—c)2=r2 aX+b¥Y+cZ+d=0
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