
Donades les rectes d'equacions 

𝑟 ≡ {
5𝑥 + 𝑦 − 𝑧 = 4

2𝑥 − 2𝑦 − 2𝑧 = −5
, 𝑠 ≡ {

𝑥 − 𝑦 = −5
𝑧 = 4

 

es demana: 
a) Justificar que les rectes r i s es creuen.  
b) Calcular raonadament la distància entre les rectes r i s . 

c) Determinar l'equació del pla   que és paral·lel i equidistant a les rectes r i s.  

Pau’s, València juny 2010 
 
Solució: 
Passem les rectes r, s a la forma paramètrica. 
 
Obrim el Menú Ecuación 
Resolem el sistema format per les equacions de r: 

 

𝑟 ≡

{
 
 

 
 𝑥 =

1

4
+ 𝛼

𝑦 =
11

4
− 2𝛼

𝑧 = 3𝛼

 

Un punt de la recta r és 𝑃 (
1

4
,
11

4
, 0) i el vector director 𝑣𝑟 = (1,−2, 3) 

La recta s en forma paramètrica és: 

𝑠 ≡ {
𝑥 = −5 + 𝛽
𝑦 = 𝛽
𝑧 = 4

 

Un punt de la recta s és 𝑄(−5, 0, 4) i el vector director 𝑣𝑠 = (1, 1, 0) 
Obrim el Menú Gráfico 3D 
Definim i representem les dues rectes: 

 



 
 
Amb la funció G-Solv determinem la posició relativa de les dues rectes. 

 
 
Les rectes és creuen 
 
Els vectors {𝑣𝑟, 𝑣𝑠 } són linealment independents ja que les components no són 

proporcionals, 
1

1
≠

−2

1
 

𝑃𝑄⃗⃗⃗⃗  ⃗ = (−
21

4
,−
11

4
, 4) 

Per estudiar la linealitat dels vectors {𝑣𝑟, 𝑣𝑠 , 𝑃𝑄⃗⃗ ⃗⃗  ⃗} calculem el determinant format pels 

tres vectors. 
Obrim el Menú Ejec-Mat 
Definim la matriu formada pels tres vectors i calculem el seu determinant. 
 

 
 
El determinant és distint de zero. Aleshores, les dues rectes es creuen. 
 
b) 
La distància entre les dues rectes és: 

𝑑(𝑟, 𝑠) =
|[𝑣𝑟, 𝑣𝑠, 𝑃𝑄⃗⃗ ⃗⃗  ⃗]|

‖𝑣𝑟 × 𝑣𝑠‖
 

Calculem 𝑣𝑟 × 𝑣𝑠  
  



Definim els dos vectors. 

 

 
 
Calculem la distància  entre les rectes: 
 

 
 
La distància és 

𝑑(𝑟, 𝑠) =
13√3

6
 

c) 

El plànol que cerquem té per direcció {𝑣𝑟, 𝑣𝑠} i passa pel punt mig del segment 𝑃𝑄̅̅ ̅̅  
El punt mig té coordenades: 

𝑀(−
19

8
,
11

8
, 2). 

L’equació del plànol és: 

𝜋 ≡ (𝑥, 𝑦, 𝑧) = (−
19

8
,
11

8
, 2) + (1,−2,3)𝛼 + (1, 1, 0)𝛽 

 
Obrim el Menú Gráfico 3D. 
Definim i representem el plànol junt amb les dues rectes. 
 



 

 
 
Amb la funció G-Solv determinem la posició relativa recta-plànol. 
 

 


