
Determineu l’equació de l’esfera que passe per l’origen de coordenades i per la 

circumferència d’equació {
𝑥2 + 𝑦2 + 𝑧2 = 25

2𝑥 − 3𝑦 + 5𝑧 − 5 = 0
 

 
Solució. 

El centre de l’esfera 𝑥2 + 𝑦2 + 𝑧2 = 25 és l’origen de coordenades 𝑂(0, 0, 0) el centre 
de l’esfera de l’esfera que cerquem pertany a la recta perpendicular al plànol  

𝜋 ≡ 2𝑥 − 3𝑦 + 5𝑧 − 5 = 0 que passa pel centre de l’esfera 𝑥2 + 𝑦2 + 𝑧2 = 25. 
El vector director és el característic del plànol 𝑣 = (2,−3, 5) 
L’equació de la recta és: 

𝑟 ≡ {
𝑥 = 2𝛼
𝑦 = −3𝛼
𝑧 = 5𝛼

 

El centre de la circumferència és la intersecció de la recta 𝑟 i el plànol 𝜋 

{

2𝑥 − 3𝑦 + 5𝑧 − 5 = 0

{
𝑥 = 2𝛼
𝑦 = −3𝛼
𝑧 = 5𝛼

 

4𝛼 + 9𝛼 + 25𝛼 − 5 = 0 

𝛼 =
5

38
 

El centre de la circumferència {
𝑥2 + 𝑦2 + 𝑧2 = 25

2𝑥 − 3𝑦 + 5𝑧 − 5 = 0
 té  coordenades: 

𝑃 (
5

19
, −

15

38
,
25

38
) 

𝑂𝑃̅̅ ̅̅ = 𝑑(𝑂, 𝑟) = |
−5

√38
| =

5

√38
 

Siga Q un punt qualsevol de la circumferència. 

Aplicant el teorema de Pitàgores al triangle rectangle 𝑂𝑃𝑄
∆

 

𝑃𝑄̅̅ ̅̅ = √52 − (
5

√38
)
2

= 5√
37

38
 

 
Siga 𝐶(2𝛼,−3𝛼, 5𝛼) el centre de l’esfera que cerquem. 

𝑂𝐶̅̅ ̅̅ = 𝑂𝑄̅̅ ̅̅ = √38𝛼2 

𝑃𝐶̅̅̅̅ 2 = (2𝛼 −
5

19
)
2

+ (−3𝛼 +
15

38
)
2

+ (5𝛼 −
25

38
)
2

 

Aplicant el teorema de Pitàgores al triangle rectangle 𝐶𝑃𝑄
∆

 

38𝛼2 = (2𝛼 −
5

19
)
2

+ (−3𝛼 +
15

38
)
2

+ (5𝛼 −
25

38
)
2

+ (5√
37

38
)

2

 

Simplificant: 

𝛼 =
5

2
 

El centre de l’esfera és: 

𝐶 (5,−
15

2
,
25

2
) 

El radi és : 

𝑂𝐶̅̅ ̅̅ = √38
25

4
=
5√38

2
 

 



L’equació de l’esfera es: 

𝐸 ≡ (𝑥 − 5)2 + (𝑦 +
15

2
)
2

+ (𝑧 −
25

2
)
2

= (
5√38

2
)

2

 

 
Obrim el Menú Gráfico 3D 
Definim i representem la recta r, el plànol 𝜋 i l’esfera 𝐸. 

 


