
Donats el punt 𝑃(1, 2,−1) i el plànol 𝜋 ≡ 𝑥 + 2𝑦 − 2𝑧 + 2 = 0, siga 𝑆 l’esfera que és 

tangent al plànol 𝜋 en un punt 𝑃′ de forma que el segment 𝑃𝑃′̅̅ ̅̅̅ és un dels seus 
diàmetres. 
Es demana. 
Determinar les coordenades del punt de tangència 𝑃′ 
Determinar l’equació de l’esfera 𝑆 
 
Solució: 

Per ser 𝑃𝑃′̅̅ ̅̅̅ diàmetre el centre 𝑂 és el punt mig. 

Per ser 𝑃′ punt de tangència 𝑂𝑃′̅̅ ̅̅ ̅ és perpendicular al plànol 𝜋. 
Aleshores, la recta 𝑃𝑃’ és perpendicular al plànol 𝜋 

𝑃′ és el punt projecció de P sobre el plànol 𝜋. 
El vector director de la recta és el característic del plànol 𝑎 = (1, 2, −2) 
La seua equació és: 
𝑃𝑃′ ≡ (𝑥, 𝑦, 𝑧) = (1, 2, −1) + 𝛽(1, 2,−2) 
 
Obrim el Menú Gráfico 3D. 
Definim i representem el plànol 𝜋 i la recta 𝑃𝑃’ 
 

  
 

 
 
El punt projecció és la intersecció de la recta i el plànol. 
Amb la funció G-Solv, determinem el punt intersecció. 
 

 
 
Les coordenades del punt projecció són 𝑃′(0, 0, 1) 



El centre 𝑂 de l’esfera és el punt mig del segment 𝑃𝑃′̅̅ ̅̅̅ 
Les seues coordenades són: 

𝑂 (
1

2
, 1, 0) 

El diàmetre de l’esfera és: 

𝑃𝑃′̅̅ ̅̅̅ = √(0 − 1)2 + (0 − 2)2 + (1 + 1)2 = 3 

El radi és: 

𝑟 =
3

2
 

L’equació de l’esfera és: 

𝑆 ≡ (𝑥 −
1

2
)
2

+ (𝑦 − 1)2 + 𝑧2 = (
3

2
)
2

 

 
Definim i representem l’esfera: 

 


