
Siguen l’esfera 𝐸 ≡ 𝑥2 + 𝑦2 + 𝑧2 = 9 i els punts 𝐴(3, 0, 6), 𝐵(3, 5, 1). 
Determineu els plànols tangents a l’esfera 𝐸 que contenen els punts 𝐴, 𝐵. 
 
Solució: 

L’esfera 𝐸 ≡ 𝑥2 + 𝑦2 + 𝑧2 = 9 té centre l’origen de coordenades 𝑂(0, 0, 0) i radi 𝑟 = 3. 
 

𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ = (0, 5, −5) 
L’equació de la recta que passa pels punts 𝐴, 𝐵 té equació: 

𝑟𝐴𝐵 ≡ (𝑥, 𝑦, 𝑧) = (3, 0, 6) + 𝛼(0, 1,−1) 
L’equació implícita és: 

𝑟𝐴𝐵 ≡ {
𝑥 − 3 = 0

𝑦 + 𝑧 − 6 = 0
 

 
El feix de plànols que conté la recta 𝑟𝐴𝐵 és: 
𝜋𝜇 ≡ (𝑥 − 3) + 𝜇(𝑦 + 𝑧 − 6) = 0 

 
𝜋𝜇 ≡ 𝑥 + 𝜇𝑦 + 𝜇𝑧 − 3 − 6𝜇 = 0 

 
El plànol 𝜋𝜇 ha de ser tangent a l’esfera aleshores: 

𝑑(𝑂, 𝜋𝜇) = 𝑟 = 3 

 

|
−3 − 3𝜇

√1 + 𝜇2 + 𝜇2
| = 3 

Simplificant: 

|1 + 𝜇| = √1 + 2𝜇2. 

Elevant al quadrat i simplificant: 

2𝜇2 + 4𝜇 = 0 
Resolent l’equació: 
𝜇 = 0,−2 
Els plànols que cerquem són: 
𝜋0 ≡ 𝑥 − 3 = 0 

𝜋−2 ≡ 𝑥 − 2𝑦 − 2𝑧 + 9 = 0 
 
Obrim el Menú Gráfico 3D. 
Definim i representem l’esfera 𝐸, la recta 𝑟𝐴𝐵 i el plànol 𝜋0 
 

 



 
 
Definim i representem l’esfera 𝐸, la recta 𝑟𝐴𝐵 i el plànol 𝜋−2 
 

 


