
Determineu les mesures del trapezi isòsceles d'àrea mínima circumscrit a una 
circumferència de radi 1 m. 
 
Solució: 
Siga el trapezi 𝐴𝐵𝐶𝐷 circumscrit a la circumferència de radi 1. 

Siguen 𝑀, 𝑁, 𝑃, 𝑄 els punts de tangència. 
 

Siga 𝑎 = 𝐵𝑀̅̅̅̅ ̅ = 𝐵𝑃̅̅ ̅̅ = 𝐴𝑀̅̅̅̅̅ = 𝐴𝑄̅̅ ̅̅  

Siga 𝑏 = 𝐷𝑁̅̅ ̅̅ = 𝐷𝑄̅̅ ̅̅ = 𝐶𝑁̅̅ ̅̅ = 𝐶𝑃̅̅̅̅  

𝑀𝑁̅̅ ̅̅ ̅ = 2 
L’àrea del trapezi és: 

𝑆(𝑎, 𝑏) =
𝐴𝐵̅̅ ̅̅ + 𝐶𝐷̅̅ ̅̅

2
· 𝑀𝑁̅̅ ̅̅ ̅ 

𝑆(𝑎, 𝑏) =
2𝑎 + 2𝑏

2
· 2 = 2(𝑎 + 𝑏) 

Siga 𝐸 la projecció de 𝐶 sobre el costat 𝐴𝐵̅̅ ̅̅  

𝐶𝐸̅̅̅̅ = 2, 𝐵𝐸̅̅ ̅̅ = 𝑎 − 𝑏, 𝐵𝐶̅̅ ̅̅ = 𝑎 + 𝑏. 

Aplicant el teorema de Pitàgores al triangle rectangle 𝐵𝐸𝐶
∆

: 

(𝑎 + 𝑏)2 = (𝑎 − 𝑏)2 + 22 
Simplificant: 
𝑎𝑏 = 1, aleshores: 

𝑏 =
1

𝑎
 

Substituint en l’expressió de l’àrea: 

𝑆(𝑎) = 2 (𝑎 +
1

𝑎
) , 𝑎 > 0 

Obrim el Menú Gráfico: 
Definim i representem la funció àrea. 

  
Amb la funció G-Solv, determinem el mínim de la funció. 
 

 
 

El mínim s’assoleix quan 𝑎 = 1 𝑚 i l’àrea mínima és 𝑆(1) = 4 𝑚2 
Per tant, la mínima àrea del trapezi isòsceles circumscrit al cercle de radi 1m s’assoleix 

quan 𝐴𝐵̅̅ ̅̅ = 2 𝑚, 𝐶𝐷̅̅ ̅̅ = 2 𝑚, és a dir quan ABCD és un quadrat de costat 2m. 
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Solució analítica. 
L’àrea del trapezi és: 

𝑆(𝑎) = 2 (𝑎 +
1

𝑎
) , 𝑎 > 0 

𝑆(𝑎) = 2 (
𝑎2 + 1

𝑎
) , 𝑎 > 0 

Calculem la derivada: 

𝑆′(𝑎) = 2 (
𝑎2 − 1

𝑎2 ) 

𝑆′(𝑎) = 0 quan 𝑎2 − 1 = 0 
Resolent l’equació 
𝑎 = 1 

𝑆(a)=
4

a3
, S(1) = 4 > 0 

 
Aleshores, 𝑎 = 1 és un mínim relatiu estricte. 
Per tant, la mínima àrea del trapezi isòsceles circumscrit al cercle de radi 1m s’assoleix 

quan 𝐴𝐵̅̅ ̅̅ = 2 𝑚, 𝐶𝐷̅̅ ̅̅ = 2 𝑚, és a dir quan ABCD és un quadrat de costat 2m. 

L’àrea mínima és 𝑆(1) = 4 𝑚2. 
 

 


