
Problemes de Geometria per a l’ESO 384 
 
 
 
 
3831.- La figura està formada per una 
circumferència i tres segments perpendiculars 
que mesuren 4, 6, 5. 
Calculeu el radi de la circumferència. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
Solució: 
 

 
 
 
  

0,5

Resultado: 3,25

O

Resultado: 3,61

A

C

Resultado: 2,00

D

B

AC=2·sqrt(13)

AngleCAD=x

sin x=2/sqrt(13)
Teorema cosinus ABC:
BC=3·sqrt(13)

AngleABC=y

Teorema cosinus ABC:

cos y=3/sqrt(13)

OA=R

Teorema dels sinus ABC

AC/sin y=2R

R=13/2

,4

Resultado: 2,60

Resultado: 2,88

Resultado: 1,60

5

6

4

AC=2·sqrt(13)

AngleCAD=x

sin x=2/sqrt(13)
Teorema cosinus ABC:
BC=3·sqrt(13)

AngleABC=y

Teorema cosinus ABC:

cos y=3/sqrt(13)

OA=R

Teorema dels sinus ABC

AC/sin y=2R

R=13/2



3832.- La figura està formada per tres quadrats 
i dos triangles ombrejats. 
Calculeu la proporció entre l’àrea dels dos 
triangles ombrejats. 
 
 
 
 
Solució: 

 
Siga el quadrat 𝐴𝐵𝐶𝐷 de costat 𝐴𝐵̅̅ ̅̅ = 𝑎 

Siga el quadrat 𝐵𝐸𝐹𝐺 de costat 𝐵𝐸̅̅ ̅̅ = 𝑏 

Siga el quadrat 𝐸𝐻𝐼𝐽 de costat 𝐸𝐻̅̅ ̅̅ = 𝑐 
 

𝐶𝐺̅̅ ̅̅ = 𝑎 − 𝑏, 𝐹𝐽̅̅ ̅ = 𝑏 − 𝑐 

Els triangles rectangles 𝐷𝐴𝐸
∆

, 𝑃𝐵𝐸
∆

 són semblants. 
Aplicant el teorema de Tales: 

𝑃𝐵̅̅ ̅̅ =
𝑎𝑏

𝑎 + 𝑏
 

𝑃𝐺̅̅ ̅̅ = 𝑎 − (𝑎 − 𝑏) −
𝑎𝑏

𝑎 + 𝑏
=

𝑏2

𝑎 + 𝑏
 

L’àrea blava és: 

𝑆𝐷𝐺𝐸 =
1

2
𝑃𝐺̅̅ ̅̅ · (𝑎 + 𝑏) = 𝑏2 

 

Els triangles rectangles 𝐵𝐻𝐼
∆
, 𝐵𝐸𝑄

∆

 són semblants. 
Aplicant el teorema de Tales: 

𝑄𝐸̅̅ ̅̅ =
𝑏𝑐

𝑏 + 𝑐
 

𝐹𝑄̅̅ ̅̅ = 𝑏 −
𝑏𝑐

𝑏 + 𝑐
=

𝑏2

𝑏 + 𝑐
 

L’àrea rosa és: 

𝑆𝐵𝐼𝐹 =
1

2
𝐹𝑄̅̅ ̅̅ · (𝑏 + 𝑐) = 𝑏2 

Aleshores: 
𝑆𝐷𝐺𝐸
𝑆𝐸𝐼𝐹

= 1 

  

D C

BA E

G F

H

J I

P
Q



3833.- La figura està formada per dos pentàgons 
regulars. 
Calculeu la proporció entre l’àrea groga i l’àrea del 
pentàgon exterior. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
Solució: 
 

 
  

D

C

BA

E

J

I

F

H

G

P

AB=1, FG=x

EJ=JI=x

JP=AJ=x/Phi

AE=EJ+AJ

(1+1/Phi)x=1

x=1/Phi

[FGHIJ]/[ABCDE]=1/Phi²)

[Groga]=[ABCDE]-[FGHIJ]=(1/Phi)·[ABCDE]

[Groga]/[ABCDE]=1/Phi

AB=1, FG=x

EJ=JI=x

JP=AJ=x/Phi

AE=EJ+AJ

(1+1/Phi)x=1

x=1/Phi

[FGHIJ]/[ABCDE]=1/Phi²)

[Groga]=[ABCDE]-[FGHIJ]=(1/Phi)·[ABCDE]

[Groga]/[ABCDE]=1/Phi



3834.- La figura està formada per un hexàgon 
regular i tres quadrats sobre tres costats de 
l’hexàgon. 
Calculeu la proporció entre l’àrea groga i l’àrea 
marró. 
 
 
 
 
 
 
 
Solució: 
 

 
  

E D

C

BA

F

L

120

G
K

I

H J

M

P

AB=1

GH=x, HJ=y

2x+y=1

AE=sqrt(3)

EP=1-x/2

PL=(sqrt(3)-1)-sqrt(3)/2·x

angleLEP=30º

EP=PL·sqrt(3)

1-x/2=sqrt(3)·((sqrt(3)-1)-sqrt(3)/2·x)

x=2-sqrt(3)

y=-3+2·sqrt(3)

La proporció és:

[Groga]/[Marró]=3·x²/y²=1

]

120



3835.- La figura està formada per tres quadrats. 
Calculeu l’angle 𝛼 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
Solució: 
 

 
 
  

D C

BA

M

L

K

P

LM mediatriu de BP

AC mediatriu de BD

C centre circumferència circumscrita BPD

Angle DPB=(1/2)Angle BCD=45º

LM mediatriu de BP

AC mediatriu de BD

C centre circumferència circumscrita BPD

Angle DPB=(1/2)Angle BCD=45º





3836.- La figura està formada per un quadrat de costat 6, 
dos triangles blaus d’igual àrea i un triangle taronja. 
Calculeu l’àrea del triangle taronja. 
 
 
 
 
 
 
 
Solució: 

Siga el quadrat 𝐴𝐵𝐶𝐷 de costat 𝐴𝐵̅̅ ̅̅ = 6 

Siga 𝑀 el punt mig del costat 𝐴𝐷̅̅ ̅̅  
Els triangles blaus tenen la mateixa àrea: 
1

2
· 6 · 𝑃𝐽̅̅ ̅ =

1

2
· 3 · (6 − 𝑃𝐽̅̅ ̅) 

Resolent l’equació: 

𝑃𝐽̅̅ ̅ = 2 

Els triangles rectangles 𝐶𝐾𝑃
∆

, 𝐶𝐷𝑀
∆

 són semblants. 
aplicant el teorema de Tales: 

𝑃𝐾̅̅ ̅̅

3
=
2

6
 

𝑃𝐾̅̅ ̅̅ = 1 

𝑃𝐿̅̅̅̅ = 5 
L’àrea del triangle groc és: 

𝑆𝐴𝑃𝐿 =
1

2
· 6 · 5 = 15 

  

1,20 cm
2

1,20 cm
2

3

6

3

D

A B

C

M

P

1,75 cm
2

1,75 cm
2

3

6

3

L

K

H
J



3837.- Els costats paral·lels del trapezi rectangle 𝐴𝐵𝐶𝐷 

són 𝐴𝐵̅̅ ̅̅ = 3, 𝐶𝐷̅̅ ̅̅ = 4. 

Siga 𝑀 el punt mig del costat 𝐴𝐷̅̅ ̅̅ . Els segments 𝐴𝐶̅̅ ̅̅ , 𝐵𝑀̅̅ ̅̅ ̅ 
són perpendiculars. 
Calculeu l’àrea del trapezi 𝐴𝐵𝐶𝐷. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
Solució: 

Siga 𝐴𝑀̅̅̅̅̅ = 𝐷𝑀̅̅ ̅̅ ̅ = 𝑥 

Els triangles rectangles 𝐵𝐴𝑀
∆

, 𝐴𝐷𝐶
∆

 són semblants. 
Aplicant el teorema de Tales: 
4

2𝑥
=
𝑥

3
 

Resolent l’equació: 

𝑥 = √6 
L’àrea del trapezi és: 

𝑆𝐴𝐵𝐶𝐷 =
3 + 4

2
· 2√6 = 7√6 

  

1
Resultado: 4,00 Resultado: 3,00 Resultado: 4,90

D C

A B

M

3

4

1
Resultado: 4,00 Resultado: 3,00 Resultado: 4,90

D C

A B

M

P

3

4



3838.- La figura està formada per tres 
hexàgons regulars. 
Calculeu la proporció entre l’àrea de l’hexàgon 
menut i l’àrea del gran. 
 
 
 
 
 
 
 
Solució: 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

Siga l’hexàgon regular 𝐴𝐵𝐶𝐷𝐸𝐹 de costat 𝐴𝐵̅̅ ̅̅ = 1 

Siga l’hexàgon regular 𝐺𝐻𝐼𝐽𝐾𝐿 de costat 𝐺𝐻̅̅ ̅̅ = 𝑥 

Siga l’hexàgon regular 𝐾𝑀𝑁𝑃𝑄𝑅 de costat 𝐾𝑀̅̅ ̅̅ ̅ = 𝑐 
 

𝐹𝐾̅̅ ̅̅ =
1

2
𝑥, 𝐹𝐿̅̅̅̅ =

√3

2
𝑥 

𝐿𝑆̅̅ ̅ =
1

2
𝑥, 𝐴𝐿̅̅̅̅ =

√3

3
𝑥 

√3

2
𝑥 +

√3

3
𝑥 = 1 

𝑐 =
2√3

5
 

𝐾𝑄̅̅ ̅̅ = 𝑐√3 =
√3

3

1

2
𝑥 =

√3

15
 

La proporció d’àrees és: 
𝑆𝐾𝑀𝑁𝑃𝑄𝑅

𝑆𝐴𝐵𝐶𝐷𝐸𝐹
= (

𝑐

1
)
2

=
1

75
 

  

0,45 cm
2

33,56 cm
2

Resultado: 0,01

Resultado: 75,00

E D

C

BA

F

K

L

J

I

H

G

Q

R

P
N

M
0,65 cm

2

48,64 cm
2

Resultado: 0,01

Resultado: 75,00

S



3839.- En una circumferència de radi 2 s’han 
dibuixat sobre el diàmetre dos triangles isòsceles. 
Calculeu la suma de les àrees dels dos triangles 
rectangles. 
 
 
 
 
 
 
Solució: 

Siga la circumferència de centre 𝑂 i diàmetre 𝐴𝐵̅̅ ̅̅ = 4 

Siga el triangle rectangle 𝐾𝐿𝑀
∆

 de catets 𝐾𝐿̅̅ ̅̅ = 𝐿𝑀̅̅ ̅̅ = 𝑎 

Siga el triangle rectangle 𝐾𝑃𝑄
∆

 de catets 𝐾𝑃̅̅ ̅̅ = 𝑃𝑄̅̅ ̅̅ = 𝑏 
Siga 𝛼 = ∠𝑃𝑄𝑂 

∠𝑂𝑄𝐾 = ∠𝑂𝑀𝐾 = 45° − 𝛼 
Aleshores, ∠𝐵𝑂𝑀 = 𝛼 

Aleshores els triangles rectangles 𝑄𝑃𝑂
∆

, 𝑂𝐿𝑀
∆

 són iguals. 

𝑂𝑃̅̅ ̅̅ = 𝐿𝑀̅̅ ̅̅ = 𝑎 

aplicant el teorema  de Pitàgores al triangle rectangle 𝑄𝑃𝑂
∆

: 

𝑎2 + 𝑏2 = 4 
La suma de l’àrea ombrejada és: 

𝑆𝑜𝑚𝑏𝑟𝑒𝑗𝑎𝑑𝑎 =
1

2
𝑎2 +

1

2
𝑏2 = 2 

 
 
  

14,61 cm
2

1,80 cm
2

0,52 cm
2

Resultado: 2,32 cm
2

Resultado: 6,28

3,05 cm
2,92 cm

O
A

Q

M

P

K L

22,56 cm
2

2,78 cm
2

0,81 cm
2

Resultado: 3,59 cm
2

Resultado: 6,28

3,79 cm
3,63 cm

B



3840.- La figura està formada per cinc 
quadrats. 
Calculeu la proporció dels costats 𝑎 ∶ 𝑏 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
Solució: 
 

 
 

D C

B
A

E

K

F

GH

a

b

AB=a, EF=b

AK=x, KE=y

Els triangles AEB, FBE són iguals

AB=EF

a : b = 1: 1

a

b


