Problemes de Geometria per a 'ESO 384

3831.- La figura esta formada per una
circumferéncia i tres segments perpendiculars
que mesuren 4, 6, 5.

Calculeu el radi de la circumferencia.

Soluci6:

OA=R
AC=2-sqrt(13)

AngleCAD=x

sin x=2/sqrt(13)
Teorema cosinus ABC:
A BC=3-sqrt(13)

AngleABC=y
. Teorema cosinus ABC:
o cos y=3/sqrt(13)

B Teorema dels sinus ABC
AC/sin y=2R
R=13/2



3832.- La figura esta formada per tres quadrats
i dos triangles ombrejats.

Calculeu la proporcié entre I'area dels dos
triangles ombrejats.

Solucié:
D C
G F
J
P
Q
A 5 E H

Siga el quadrat ABCD de costat AB = a
Siga el quadrat BEFG de costat BE = b
Siga el quadrat EHIJ] de costat EH = ¢

CG=a—-bF=b—c

A A
Els triangles rectangles DAE, PBE sén semblants.
Aplicant el teorema de Tales:

ab b?

L’area blava és:
1__
SDGE=§PG'(a+b)=b2

A A
Els triangles rectangles BHI, BEQ s6n semblants.

Aplicant el teorema de Tales:
S bc

QE=b+c
— b?
F =b— =
Q b+c b+c
L’area rosa és:

1__
SBIF=EFQ'(b+C)=b2

Aleshores:
SDGE — 1

SEIF




3833.- La figura esta formada per dos pentagons

Calculeu la proporcié entre I'area groga i I'area del /\
pentagon exterior.

regulars.

Solucié:

AB=1, FG=x
EJ=Ji=x
JP=AJ=x/Phi
AE=EJ+AJ
(1+1/Phi)x=1
x=1/Phi
[FGHIJJ/[ABCDE]=1/Phi2)
[Groga]=[ABCDE]-[FGHIWJ]=(1/Phi)-[ABCDE]

[Groga]/[ABCDE]=1/Phi



3834.- La figura esta formada per un hexagon
regular i tres quadrats sobre tres costats de
I’hexagon.

Calculeu la proporcié entre I'area groga i I'area
marro.

Solucio:
E p D
L
G|
= H J K
C
B

AB=1
GH=x, HJ=y
2x+y=1

AE=sqrt(3)

EP=1-x/2

PL=(sqrt(3)-1)-sqrt(3)/2-x
angleLEP=30°

EP=PL-sqrt(3)
1-x/2=sqrt(3)-((sqrt(3)-1)-sqrt(3)/2-x)

x=2-sgrt(3)
y=-3+2-sqrt(3)

La proporcio és:

[Groga]/[Marrd]=3-x3/y2=1



3835.- La figura esta formada per tres quadrats.
Calculeu 'angle «a

Solucio:
P
LM mediatriu de BP
b AC mediatriu de BD
C C centre circumferencia circumscrita BPD
Angle DPB=(1/2)Angle BCD=45°
/ K




3836.- La figura esta formada per un quadrat de costat 6,
dos triangles blaus d’igual area i un triangle taronja.
Calculeu l'area del triangle taronja.

Solucio: o

Siga el quadrat ABCD de costat AB = 6
Siga M el punt mig del costat AD

Els triangles blaus tenen la mateixa area:
1 — 1 —
E.6.p]:§.3.(6_p])
Resolent 'equacio:
Pj=2

A A
Els triangles rectangles CKP,CDM sén semblants.
aplicant el teorema de Tales:

PR 2
3 6
PK =1
PL=5

L’area del triangle groc és:
1
SAPL=E'6'5=15




3837.- Els costats paral-lels del trapezi rectangle ABCD
son AB = 3,CD = 4.

Siga M el punt mig del costat AD. Els segments AC, BM
son perpendiculars.

Calculeu l'area del trapezi ABCD.

Solucio:
Siga AM = DM = x
A A
Els triangles rectangles BAM, ADC s6n semblants.
Aplicant el teorema de Tales:
4 x

2x 3

Resolent 'equacio:
x =6

L’area del trapezi és:

3+4
SABCD = _2 . 2\/62 7\/6




3838.- La figura esta formada per tres
hexagons regulars.

Calculeu la proporcié entre I'area de 'hexagon
menut i 'area del gran.

Solucié: W

A G B

Siga I'hexagon regular ABCDEF de costat AB = 1
Siga I'hexagon regular GHIJKL de costat GH = x
Siga I'nexagon regular KMNPQR de costat KM = ¢

F__1 _L_\/§
Tt EX

3—1 _L_\/§
R N

V3 +\/§ _,

2 ¥T3AT

_2v3

o V3 V3

31 3
KQ—C 3—?EX—E

La proporci6 d’arees és:
SKMNPQR c\? 1
o O

SABCDEF 1



3839.- En una circumferéncia de radi 2 s’han
dibuixat sobre el diametre dos triangles isosceles.
Calculeu la suma de les arees dels dos triangles
rectangles.

Solucio: o
Siga la circumferéncia de centre O i diametre AB = 4

A I -
Siga el triangle rectangle KLM de catets KL = LM = a

A __ -
Siga el triangle rectangle KPQ de catets KP = PQ = b
Siga a = 2£PQO
£0QK = £OMK = 45° — a

Aleshores, 24/BOM = « A

A A
Aleshores els triangles rectangles QP0O, OLM sén iguals.
OP=ILM=a

A
aplicant el teorema de Pitagores al triangle rectangle QPO:
2 2 _
a“+b°=4
La suma de I'area ombrejada és:

S ada = 1a2 +1b2 =2
ombrejada 2 2



3840.- La figura esta formada per cinc

quadrats.
Calculeu la proporcié dels costats a : b

a
Solucié:
H G AB=a, EF=b
AK=x, KE=y
Els triangles AEB, FBE so6n iguals
D C
b AB=EF
a:b=11
E
a F
A




