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2621.- Els dos quadrats tenen costat unitari 
Calculeu l’altura del triangle 
 
 
 
 
 
 
Solució: 

Siga el triangle equilàter 𝐴𝐵𝐶
∆

 

Siga el quadrat 𝐷𝐸𝐹𝐺 de costat 𝐷𝐸̅̅ ̅̅ = 1 

El triangle 𝐷𝐺𝐻
∆

 és equilàter. 

𝐺𝐾̅̅ ̅̅ =
√3

2
 

𝐶𝐺̅̅ ̅̅ = 2 · 𝐺𝐹̅̅ ̅̅ = 2 

𝐶𝐻̅̅ ̅̅ = 2 +
√3

2
 

  



2622.- Dos quadrats estan sobre la diagonal d’un 
rectangle. 
Els segments marcats són iguals. 
Calculeu la proporció entre l’àrea ombrejada i l’àrea del 
rectangle. 
 
 
 
Solució: 
Siga el rectangle ABCD. 

Siga el quadrat JKLM de costat 𝐽𝐾̅̅ ̅ = 𝑐 

Siga 𝑥 = 𝐴𝑃̅̅ ̅̅  

𝐴𝐽̅̅ ̅ = 𝑐 + 2𝑥 
 

Els triangles rectangles 𝐴𝐽𝐾
∆

, 𝑄𝑃𝐴
∆

 són 
semblants. 
Aplicant el teorema de Tales: 
𝑥

𝑐
=

𝑐

𝑐 + 2𝑥
 

2𝑥2 + 𝑐𝑥 − 𝑐2 = 0 
Resolent l’equació: 

𝑥 =
1

2
𝑐 

 

𝐴𝑄̅̅ ̅̅ =
√5

2
𝑐 

𝐴𝐶̅̅ ̅̅ = 3𝑥 + 2𝑐 =
7

2
𝑐 

Els triangles rectangles 𝐴𝐵𝐶
∆

, 𝑄𝑃𝐴
∆

 són semblants. 
Aplicant el teorema de Tales: 

𝐵𝐶̅̅ ̅̅

1
2 𝑐

=

7
2 𝑐

√5
2 𝑐

 

𝐵𝐶̅̅ ̅̅ =
7√5

10
𝑐 

𝐴𝐵̅̅ ̅̅ = 2 · 𝐵𝐶̅̅ ̅̅ =
7√5

5
𝑐 

La proporció entre les àrees és: 
2 · 𝑆𝐽𝐾𝐿𝑀

𝑆𝐴𝐵𝐶𝐷
=

2𝑐2

7√5
5

·
7√5
10 𝑐2

=
20

49
 

 
 
  



2623.- En la figura hi ha tres triangles rectangles iguals. 
En l’angle recte del triangle superior s’ha traçat la 
bisectriu. 
Determineu la mesura de l’angle 𝑥 
 
 
 
 
 
 
Solució: 

Siguen els triangles rectangles iguals 𝐴𝐵𝐶
∆

, 𝐸𝐵𝐷
∆

, 𝐺𝐹𝐷
∆

 
∠𝐴𝐶𝐹 = ∠𝐵𝐶𝐹 = 45° 
 

𝐵𝐷̅̅ ̅̅ = 𝐷𝐹̅̅ ̅̅  
Aleshores: 
∠𝐷𝐵𝐹 = 45° 
 

Els punts 𝐵, 𝐶 pertanyen a l’arc capaç del segment 𝐴𝐹̅̅ ̅̅  
Considerem la circumferència que passa pels punts 
𝐴, 𝐵, 𝐶, 𝐹. 

∠𝐴𝐹𝐵 = 90° 
Aleshores: 
∠𝐹𝐴𝐵 = 45° 
Aleshores, 𝐴𝐷̅̅ ̅̅ = 𝐷𝐹̅̅ ̅̅  
El centre de la circumferència és el punt mig 𝐷 de la hipotenusa del triangle rectangle 

𝐴𝐵𝐶
∆

. 
 

A més a més, 𝐵𝐷̅̅ ̅̅ = 𝐵𝐶̅̅ ̅̅ , 𝐴𝐵̅̅ ̅̅ = 2 · 𝐵𝐶̅̅ ̅̅   
Per tant, ∠𝐴𝐵𝐶 = 60° 
𝑥 = ∠𝐹𝐷𝐵 = 45° + 60° = 105° 
 
 
  



2624.- Calculeu l’àrea del semicercle inscrit en el 
triangle equilàter. 
 
 
 
 
 
 
Solució: 

 

Siga el triangle equilàter 𝐴𝐵𝐶
∆

 
Construïm la circumferència que diàmetre el de la semicircumferència. 

Construïm el triangle equilàter 𝐷𝐸𝐶
∆

 

Els triangles 𝐷𝐸𝐶
∆

, 𝑁𝑀𝐶
∆

 són semblants i de raó 3:1. 
Les àrees dels cercles inscrits són proporcionals al quadrat de la raó de semblança. 

Siga 𝑆 l’àrea del cercle inscrit en el triangle equilàter 𝐷𝐸𝐶
∆

 
𝑆

6
= 32 

L’àrea del semicercle és: 

𝑆𝑠𝑒𝑚𝑖𝑐𝑒𝑟𝑐𝑙𝑒 =
1

2
𝑆 = 27 

  



2635.- En la figura està formada per un hexàgon 
regular i un rectangle. 
Calculeu la mesura de l’angle 𝑥. 
 
 
 
 
 
 
Solució: 
Siga 𝐴𝐵𝐶𝐷𝐸𝐹 l’hexàgon regular. 
Siga 𝐴𝐺𝐷𝐻 el rectangle. 
 
∠𝐴𝐶𝐷 = 90° 
∠𝐴𝐻𝐷 = 90° 
Aleshores, el quadrilàter ACDH és inscriptible. 
És inscriptible en la circumferència circumscrita a 
l’hexàgon regular. 
 
Aleshores, G pertany a la circumferència circumscrita 
a l’hexàgon regular. 

∠𝐷𝐺𝐶 = ∠𝐷𝐴𝐶 =
1

2
· 60° = 30° 

 
  

30,0 °

x

30,0 °

x
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2626.- Els diàmetres dels tres semicercles són 
paral·lels. 
L’àrea ombrejada en groc és 6. 
Calculeu l’àrea ombrejada en blau. 
 
 
 
 
 
 
 
 
Solució: 
Siga 𝐴 l’àrea ombrejada en blau. 
Sigun 𝐵, 𝐶 les altres dues àrees del recinte. 
 

Siga O el centre de la semicircumferència de diàmetre 𝑀𝑁̅̅ ̅̅ ̅ = 2𝑅 

Siga P el centre de la semicircumferència de radi 𝑂𝑁̅̅ ̅̅ = 𝑟 

Siga Q el centre de la semicircumferència de diàmetre 𝐾𝐿̅̅ ̅̅ = 2𝑠 
 

Aplicant el teorema de Pitàgores al triangle rectangle 𝑂𝑄𝐿
∆

: 

𝑅2 = 𝑟2 + 𝑠2 
 
1

2
𝜋𝑅2 =

1

2
𝜋𝑟2 +

1

2
𝜋𝑠2 

 
𝐴 + 𝐵 + 𝐶 = 𝐵 + 6 + 𝐶 
Simplificant: 
𝐴 = 6 
  

M NO P

K LQ

6

A B

C



2627.- La semicircumferència és tangent als 
catets del triangle rectangle i té el diàmetre 
de longitud 8 sobre la hipotenusa. 
Calculeu l’àrea ombrejada. 
 
 
 
 
 
Solució: 

Siga el triangle rectangle 𝐴𝐵𝐶
∆

, 𝐶 = 90° 
Siga 𝑂 el centre de la semicircumferència de diàmetre 𝐾𝐿̅̅ ̅̅ = 8 
Siguen 𝐷, 𝐸 els punts de tangència. 
𝑂𝐷𝐶𝐸 és un quadrat de costat 4. 

𝑆𝐶𝐷𝐸 =
1

2
42 = 8 
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2628.- La suma dels perímetres dels tres 
hexàgons regulars és 36. 
Calculeu la base 𝑥 del trapezi. 
 
 
 
 
 
 
 
Solució: 

Siga 𝐴𝐵̅̅ ̅̅ = 𝑎 costat de l’hexàgon menut. 

Siga 𝐶𝐷̅̅ ̅̅ = 𝑏 costat de l’hexàgon mitjà. 

Siga 𝐸𝐹̅̅ ̅̅ = 𝑐 costat de l’hexàgon gran. 
 
La suma dels perímetres és 36: 
6(𝑎 + 𝑏 + 𝑐) = 36 
𝑎 + 𝑏 + 𝑐 = 6 
 

𝑁𝐽̅̅̅̅ = 𝑀𝐼̅̅ ̅̅ = 2𝑎 − 𝑏 
 

𝐾𝐶̅̅ ̅̅ = 2𝑎 

𝐷𝑃̅̅ ̅̅ = 𝑅𝑄̅̅ ̅̅ = 2𝑏 − 𝑐 

𝑃𝑄̅̅ ̅̅ = 𝐷𝑅̅̅ ̅̅ = 2𝑐 − 𝑏 

𝑅𝐿̅̅̅̅ = 2𝑏 
 

𝐾𝐿̅̅ ̅̅ = 2𝑎 + 𝑏 + 2𝑐 − 𝑏 + 2𝑏 = 2(𝑎 + 𝑏 + 𝑐) = 2 · 6 = 12 
  

,25 Resultado: 0,75 Resultado: 1,00
Resultado: 1,25

6,00 cm

x

,25 Resultado: 0,75 Resultado: 1,00
Resultado: 1,25

6,00 cm
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2629.- L’amplada de la corona circular és 1. 
Calculeu l’àrea del cercle exterior. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
Solució:  

 
 

Siga 𝑂 el centre de la circumferència exterior de radi 𝑂𝐴̅̅ ̅̅ = 𝑅 

Siga 𝑃 el centre de la circumferència mitjana de radi 𝑃𝐴̅̅ ̅̅ = 𝑟 =
1

2
𝑅 

Siga 𝑄 el centre de la circumferència menuda de radi 𝑄𝑇̅̅ ̅̅ = 𝑠 
 

𝑂𝑄̅̅ ̅̅ = 𝑅 − 𝑠 = 2𝑟 − 𝑠, 𝑃𝑄̅̅ ̅̅ = 𝑟 + 𝑠, 𝑃𝑂̅̅ ̅̅ = 𝑟  

Aplicant el teorema de Pitàgores al triangle rectangle 𝑃𝑂𝑄
∆

: 

(𝑟 + 𝑠)2 = 𝑟2 + (2𝑟 − 𝑠)2 
Simplificant: 

𝑠 =
2

3
𝑟 

L’amplada de la corona circular de radis 𝑅 − 𝑠, 𝑟 és 1: 
𝑅 − 𝑠 − 𝑟 = 1 
1

3
𝑟 = 1 

𝑟 = 3 
L’àrea del cercle exterior: 

𝑆 = 𝜋(2𝑟)2 = 36𝜋 
 
  

0,4
Resultado: 1,20

Resultado: 0,80
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2530.- Dues circumferències estan inscrites en un 
quadrat i un triangle equilàter. 
Calculeu la proporció entre l’àrea ombrejada dels dos 
cercles i l’àrea exterior. 
 
 
 
 
 
 
 
 
Solució: 

Siga el quadrat ABCD de costat 𝐴𝐵̅̅ ̅̅ = 𝑐 

Siga el triangle equilàter 𝐶𝐷𝐸
∆

 de costat 𝐶𝐷̅̅ ̅̅ = 𝑐 
 
∠𝐴𝐸𝐵 = 30° 
Aleshores, 𝐴𝐵̅̅ ̅̅ = 𝑐 és igual al costat d’un hexàgon inscrit a la 
circumferència exterior. 
El seu radi és 𝑅 = 𝑐 
 
El radi de la circumferència inscrita al quadrat és: 

𝑟 =
1

2
𝑐 

El radi de la circumferència inscrita al triangle equilàter és: 

𝑠 =
1

2

√3

2
𝑐 =

√3

6
𝑐 

 
La proporció de les àrees és: 

𝜋𝑟2 + 𝜋𝑠2

𝜋𝑅2
=

1
4

𝑐2 +
1

12
𝑐2

𝑐2
=

1

3
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A


