Problemes de Geometria per a ’ESO 329

3281.- Calculeu la suma de les arees dels tres
quadrats ombrejats.

Solucio:
Siga el rectangle LMNP de costats LM = 7,LP =5

A

A _ I -
Siga el triangle rectangle ABC de costats a = BC,b = AC = b,AB =

Aplicant el teorema de Pitagores:
a? = b? + c?

Siguen els quadrats ABDE, BCFG,ACJK.

Siga Q la projecci6é de B sobre MN
A A

A
Els triangles rectangles ABC, QGB, NFG soOn iguals.

IM=2b+c=7
MN=b+2c=5
Considerem el sistema:

{Zb +c=7
b+2c=5
Resolent el sistema:
{b =3

c=1

La suma de les arees dels quadrats ombrejats és:
S=a’+b?>+c?=2(b*+c*)=209+1)=20
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3282.- Calculeu la mesura del segment x

Solucio:
Siga AB = x
SigaAC = a

Calculant la poténcia del punt P respecte de la
circumferéncia gran:

AB - AC = AK - AL

(30 + a)x = 452

Calculant la poténcia del punt P respecte de la
circumferencia menuda:

AC - AB = AP - AQ

ax = 152

Resolent el sistema:

x =60

K




3283.- Els costats del triangle ombrejat estan en
proporcid 3:4:5.

Calculeu la proporcié entre I'area del triangle i I'area
total de la figura.

e
-

Solucio:
N M
e AB=3, AC=4, BC=5
2.5 KL=6, LM=6
[ABC]=6
[KLMN]=62=36
2 15 , 25 [ABCJ/[KLMN]=1/6
B
1.5
K




3284.- Donats els punts migs L, M, N dels costats

de 'hexagon regular ABCDEF, determineu la A L B
proporcio entre la suma de les arees del triangles
verds i 'area del triangle taronja.
F
C
M
E

Solucio:

Siga I'nexagon regular ABCDEF de costat AB = 1
AE =3

RL =PN = QM,RA =PE = QC

A
El triangle PQR és equilater.

— 1
LE = E\/13
Siga LALR = «
_ 2v3 1
sina = —,C0sa = —
V13 V13
A
Aplicant el teorema dels sinus al triangle ALR:
1 — —
7 AR _ LR
sin60°  sina  sin(60° + )
2 3
AR = ,LR =
V13 2v13

L’area verda és:

o _, 12 3 V3 _9v3

verda 2 ,—13 2 ,—13 2 52
3

PR=LE - (AR+LR) = —
V13

A
L’area del triangle equilater PQR és:
s _'J§< 3 )2__9V§
PeR ™ 4 \ /13 52
La proporci6 entre les arees és:

verda
"1

Spor



A
3285.- Siga el triangle rectangle ABC,a =5,b = 4,c = 3.
Determineu el valor m tal que el quadrat de costat m amb vertex 4, R sobre el costat
AC, S sobre el costat AB talle el costat BC en un segment VIW = m

Solucié:

Siga el quadrat ASKR de costat AR = m .
A A
Els triangles rectangles ABC, KWV sén semblants.

Aplicant el teorema de Tales:
3
WK =zm R W K

- 2
RW=m—WK=§m

A A
Els triangles rectangles ABC, RWC sén semblants.
Aplicant el teorema de Tales: <

8 X B
DR S

AC=4=m+—m

Resolent I'equacio:

60
m=33



3286.- Donat el dodecaedre regular,
determineu la proporcio entre l'area
ombrejada i I'area del dodecaedre.

Soluci6:

G
H F
AB=1
| E
S R angle LAB=150°
J o) D
PQ2=3+sqrt(3)
P Q OT=(2+sqrt(3))/2
\ C
[ABCDEFGHIJKL]=3(2+sqrt(3))
L T B
A

[PQRT]/[ABCDEFGHIJKL]=3(2+sqrt(3))=1/3



3287.- L’hexagon regular de la figura s’ha dividit en
tres parts: un quadrilater d’area 2, un triangle d’area 1.
Calculeu 'area del quadrilater desconegut.

Solucio:

2P

Siga I'hexagon regular ABCDEF d’area S.
Sagr = Sapc = =S
AEF ABC 6

S|ga SAKC = P
Sakg = 2 Spkc = 2P

1
=S = Saker — Sakg = 2 — 2P

g
ES=SKBC_SAKC=1+P
Aleshores:
2—-2P=1+P
Aleshores,

P—l

3

1S—2 2P =2 2_4
6~ -7 373
S=8

L’'area del quadrilater KCDE és:
Skcpe = Aapcper — Skpc — Sakgr =8 —1—-2=5



3288.- Sobre una semicircumferéncia de
diametre 4 s’han dibuixat dos quadrants.
Calculeu 'area de la zona ombrejada

Solucio:

A
¥

A B
@]

Siga la semicircumferencia de diametre AB = 4
Siga el quadrant de centre Airadi AK = AC =R
Siga el quadrant de centre Biradi BL=BC =r

A
Aplicant el teorema de Pitagores al triangle rectangle ABC:
R2+7r?2=16

Siga a = £CAB
L'area rosa és:

s
5 a T—2a 1
27—7'[22 o +§22 sin 2«
L’area groga és:

, @ ,2a 1 .
Sgroga =TT T T2 §+§2 sin2a
L’area taronja és:

Srosa = TR?

S ; =7TR2i—1225in2a'+m'2
taronja 2T 2
La suma de les tres arees és:

2t ot A o
S=R 4+r4 2w =4m — 2w =21



3289.- En la figura, calculeu la proporci6 entre les arees
del triangle ombrejat i 'hexagon regular.

Solucio:
Siga I’hexagon regular ABCDEFF.

A —
Siga el triangle equilater KLM de costat KL = ¢
SigaAG =AK =1,BG =DT =5
V3

=7(;

<

_ V3
AD=2(r+s)=r+s+7c

3
+5)2 =-c?
(r+s) 7€ -
L’area de I'nexagon regular és:

V3
Sapcper = 6+ T(r + 5)2

A
L’area del triangle equilater KLM és:

V3
Skim = TCZ

La proporcio d’arees és:

V3

Skim _ 4 z

c

2
SABCDEF 6 - g(r +5)2 6 - %Cz 9




3290.- Calculeu la proporcio entre la suma de les arees
dels dos quadrants ombrejats i I'area del cercle.

Soluci6:

AB = 2BC

Aleshores, £ABC = 60°

La proporci6 d’arees és
S2q _

Scercle 2



