
Problemes de Geometria per a l’ESO 348 
 
 
 
 
 
3471.- La figura està formada per un triangle 
rectangle i tres semicercles iguals d’àrees 3𝜋 
Calculeu l’àrea del triangle. 
 
 
 
 
 
Solució: 

Siga el triangle 𝐴𝐵𝐶
∆

, 𝐵 = 90° 
Siga el semicercle d’àrea 3𝜋, de centre 𝐾 i radi 𝐿𝐵̅̅̅̅ = 𝐿𝐶̅̅̅̅ = 𝑟 

Siga el semicercle de centre 𝐿 i radi 𝐾𝐵̅̅ ̅̅ = 𝐾𝑇̅̅ ̅̅ = 𝑟 
1

2
𝜋𝑟2 = 3𝜋 

𝑟2 = 6 
 
Siga 𝛼 = ∠𝐵𝐶𝐾 

tan𝛼 =
1

2
 

tan 2𝛼 =
𝐴𝐵̅̅ ̅̅

2𝑟
=

2 ·
1
2

1 −
1
4

=
4

3
 

𝐴𝐵̅̅ ̅̅ =
8

3
𝑟 

L’àrea del triangle 𝐴𝐵𝐶
∆

 és: 

𝑆𝐴𝐵𝐶 =
1

2
·
8

3
𝑟 · 2𝑟 =

8

3
𝑟2 = 16 
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3472.- La figura està formada per un triangle 
rectangle tal que el catet menut és Φ i dos 
semicercles. 
Calculeu la suma de les àrees dels dos 
semicercles. 
 
 
 
 
 
Solució: 

 
 
  

BO

C

T

A

1,82 cm
1,82 cm



OB=OT=r

AT=2r

ABC, ATO semblants

Aplicant el teorema de Tales

AB=2

Teorema Pitàgores ATO

OA=r·sqrt(5)

r=AB-OA=1
[2·semicercles]= 



1,82 cm

1,82 cm





3473.- La figura està formada per un triangle 
rectangle dos semicercles iguals i un cercle 
d’àrea 1. 
Determineu la suma de les àrees dels dos 
semicercles. 
 
 
 
 
 
 
 
Solució: 

Siga el triangle rectangle 𝐴𝐵𝐶
∆

, 𝐵 = 90° 
Siga el semicercle de centre 𝑂 i radi 𝑂𝐵̅̅ ̅̅ = 𝑟 

𝐵𝐶̅̅ ̅̅ = 2𝑟 

Siga el cercle de centre 𝑃 àrea 1 i radi 𝑃𝑇̅̅̅̅ = 𝑠 

Els triangles rectangles 𝑂𝐵𝐶
∆

, 𝑃𝑇𝐶
∆

 són semblants. 
Aplicant el teorema de Tales: 

𝐶𝑇̅̅̅̅ = 2𝑠 
Siga 𝐾 la projecció de 𝑃 sobre 𝐴𝐵̅̅ ̅̅ . 

𝑂𝑃̅̅ ̅̅ = 𝑟 + 𝑠, 𝑂𝐾̅̅ ̅̅ = 𝑟 − 𝑠, 𝑃𝐾̅̅ ̅̅ = 2(𝑟 − 𝑠) 
Aplicant el teorema de Pitàgores al triangle rectangle 

𝑂𝐾𝑃
∆

: 

(𝑟 + 𝑠)2 = (𝑟 − 𝑠)2 + 4(𝑟 − 𝑠)2 

𝑟 + 𝑠 = (𝑟 − 𝑠)√5 

𝑟

𝑠
=
1 + √5

√5 − 1
= Φ2 

La proporció d’àrees és: 

𝑆𝑜𝑚𝑏𝑟𝑒𝑗𝑎𝑑𝑎

𝑆𝑂
= (

𝑟

𝑠
)
2

= Φ4 =
7 + 3√5

4
≈ 6.8541 
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3474.- Sobre un costat d’un hexàgon regular s’ha dibuixat un 
quadrat. 
Calculeu la proporció entre les àrees dels dos pentàgons 
ombrejats i tan𝛼 
 
 
 
 
 
 
 
Solució: 

Siga l’hexàgon regular 𝐴𝐵𝐶𝐷𝐸𝐹 de costat 𝐴𝐵̅̅ ̅̅ = 1 

Siga el quadrat 𝐴𝐵𝐾𝐽. 

Els triangles 𝐴𝐸𝐹
∆

, 𝐵𝐶𝐷
∆

 són iguals, per tant tenen la 
mateixa àrea. 
Considerem el rectangle 𝐷𝐸𝐽𝐾 

Els triangles 𝐽𝐾𝐷
∆
, 𝐷𝐸𝐽

∆
 són iguals, per tant tenen 

la mateixa àrea. 
Aleshores, els pentàgons 𝐵𝐶𝐷𝐽𝐾, 𝐴𝐽𝐷𝐸𝐹 tenen la 
mateixa àrea. 
 
Siga ∠𝐽𝐷𝐾 

𝐷𝐾̅̅ ̅̅ = 𝐵𝐷̅̅ ̅̅ − 1 = √3 − 1 

tan𝛽 =
1

√3 − 1
=
√3 + 1

2
 

𝛼 = 30° + 𝛽 
 

tan𝛼 =

√3
3 +

√3 + 1
2

1 −
√3
3 ·

√3 + 1
2

= 4 + 3√3 

  

83,8 °

Resultado: 9,20

Resultado: 9,20



E D

C

BA

F J K

83,8 °

Resultado: 9,20

Resultado: 9,20



3475.- La figura està formada per un triangle equilàter i tres 
semicercles iguals. 
Calculeu la proporció entre l’àrea ombrejada i l’àrea del 
triangle equilàter. 
 
 
 
 
 
 
 
Solució: 

 
  

F

E

D

L

M

K

C

A B

T

N

[Ombrejada]=[DEF]

FL=FT=r

EF=2r
EF=sqrt(3)

FTC, ETF semblants

[ETF]=3·[FTC]

[DEF]=2·[ETF]

P

3P

6P
[Ombrejada]/[ABC]=6P/(18P)=1/3



3476.- En un paral·lelogram s’han dibuixat 
dues diagonals i dos segments que formen tres 
regions d’àrees 2, 1, 2. 
Calculeu l’àrea del paral·lelogram. 
 
 
 
 
 
 
Solució: 

 
  

A B

CD

O

L

K

2,00 cm
2

M

2
1

2

P

1

[DMB]=[DMA]

2+P=1+P+[OLB]
[OLB]=1

[OBC]=3

[ABCD]=4·[OBC]=12

2,00 cm
2

2,00 cm
2

1,00 cm
2 2,12 cm

2,12 cm

1,00 cm
2

1,00 cm
2

2
1

2



3477.- La figura està formada per un pentàgon 
regular. calculeu la mesura de l’angle 𝑥 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
Solució: 

 
  

D

C

B
A

E

M

P

Los objetos son perpendiculares

126,0 °2,96 cm

3,65 cm

36,0 °





K

−

− PK=PM=AP

36º

x=90º+  =126º

angleECD=36º

 =36º

Los objetos son perpendiculares

126,0 °2,19 cm

2,70 cm

36,0 °

x



3478.- En un triangle isòsceles s’ha dibuixat dos semicercles 
iguals. 
Calculeu la mesura de l’angle 𝛼 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
Solució: 

 
  

B M C

A

K

P

L



T

a

PM, AB paral·lels

angle BAC=angleMPC= 

MT=r

PM=2r

angleMTP=90º

 =30º





3479.- En un triangle rectangle s’ha 
dibuixat tres semicercles iguals i tangents. 
Calculeu la mesura de l’angle tan𝛼 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
Solució: 

 
 

Siga el triangle rectangle 𝐴𝐵𝐶
∆

, 𝐵 = 90° 
Siga el semicercle de centre 𝑂 i radi 𝑂𝐵̅̅ ̅̅ = 𝑂𝑉̅̅ ̅̅ = 𝑟 

Siga el semicercle de centre 𝑃 i radi 𝑃𝑈̅̅ ̅̅ = 𝑟 

Siga el semicercle de centre 𝑄 i radi 𝑄𝑇̅̅ ̅̅ = 𝑟 

𝑂𝑃̅̅ ̅̅  és paral·lel a 𝐴𝐶̅̅ ̅̅  
𝛼 = ∠𝐵𝐴𝐶 = ∠𝐵𝑃𝑂 
 

Aplicant el teorema de Pitàgores al triangle rectangle 𝑂𝑄𝑉
∆

: 

𝑄𝑉̅̅ ̅̅ = 𝑄𝑅̅̅ ̅̅ = 𝑟√3 

𝑃𝑄̅̅ ̅̅ = 𝑈𝑉̅̅ ̅̅ = 2𝑟√3 

Aplicant el teorema de Pitàgores al triangle rectangle 𝑃𝐵𝑂
∆

: 

𝑃𝐵̅̅ ̅̅ = 𝑟√11 
 

tan𝛼 =
𝑟

𝑟√11
=
√11

11
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



3480.- La figura està formada per dos pentàgons 
regulars iguals i un quadrat. 
Calculeu la mesura de l’angle 𝑥 
 
 
 
 
 
 
 
Solució: 
Siguen els pentàgons regulars 𝐴𝐵𝐶𝐷𝐸, 𝐶𝐹𝐺𝐻𝐼. 
Siga el quadrat 𝐵𝐶𝐹𝐽 
Siga 𝑃 la intersecció de les rectes 𝐵𝐸, 𝐹𝐺̅̅ ̅̅  
Siga 𝑥 = ∠𝐵𝑃𝐹 
 
∠𝐴𝐵𝐸 = 36° 
∠𝐴𝐵𝑃 = 180° − 36° = 144° 
∠𝐴𝐵𝐽 = 360° − (90° + 108°) = 162° 
∠𝑃𝐵𝐽 = 162° − 144° = 18° 
 
∠𝐽𝐹𝐺 = 360° − (90° + 108°) = 162° 
∠𝑃𝐵𝐽 = 180° − 162° = 18° 
 
Aleshores, el quadrilàter 𝐵𝑃𝐽𝐹 és inscripltible. 
𝐵𝐽𝐹𝐶 és inscriptible 

Aleshores, 𝐵𝑃𝐽𝐹𝐶 és inscriptible. 
 
𝑥 = ∠𝐵𝑃𝐹 = ∠𝐵𝐽𝐹 = 90° 
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