Problemes de Geometria per a ’'ESO 377

3761.- Calculeu l'area del quadrat de la figura. 5
3S
2S
D C
5
5 3S
Solucio: L P -
Siga el quadrat ABCD de costat AB = ¢
SABCD = CZ = SS
Spgp ==S = Lo 25
PBD = 59 = 100

BP =¢,BD = cV2 ! B

[+ +v2)e) (=5 + (1 +¥5)e)(5 + (V2- 1)) 5+ (1-v2)e) 4

4 10°¢

Spep =

4
1 2 _ 4 25 = 4
50c¢ c 625 —25c

SABCD = CZ = 125

¢ =5V5



3762.- Calculeu I'area de la zona ombrejada
interior al quadrat de costat 6.

Solucié:

L}

La zona ombrejada esta formada per dos segments circulars de 90° i radi 4, més dos
segments circulars de 90° i radi 2.

5—2(1 42 142)+2(1 22 122)—10 20
3™ T3 gte TRl )T r



3763.- En la figura, ABCD és un trapezi rectangle
AB =10,CD =4

E és un punt del costat BC tal que CE = 6,Sgp, = 40
Calculeu la mesura del segment BE = x

Solucio:
Sgcp = 12,8pga = 5x
L’area del trapezi ABCD és:
10+ 4
SABCD= ) (x+6):40+12+5x
Simplificant:
7x+42 =52+ 5x
Resolent I'equacio:
x=5

10




3764.- La figura esta formada per una
semicircumferéncia i tres circumferéncies.

ABCD és un rombe.

La recta tangent a les dues circumferencies de
centres A, C és paral-lela al diametre de la

semicircumferéncia.
Calculeu la mesura de I'angle «

Solucié:
K B

Siga la semicircumferéncia de centre B i radi BD = R
Siga la circumferencia de centre A iradi AT =r
Siga la circumferéncia de centre E iradi EB = s

1
BM=ER=25—r

R =4s—2r
BA=R—r=4s—3r
FA=r+s,EM=s—r

A A
Aplicant el teorema de Pitagores als triangles rectangles AMB, AME:

(4s—35)2—(2s—1)2 =(r+s5)>—(s—1)?

Simplificant:

2r2 —6rs+3s2=0
Resolent 'equacio:
r 3—43

S 2 L
Siga £LABM = Sa

a 25—r_5+2\/§

COSE=4S—31'_ 13
_ —95-40V3
cosa = 169 5
—95 —-40v3
a = arccos——— ~ 98°45'11"

169



3765.- Siga el rectangle ABCD d'area 36.
Siguen M, N els punts migs dels costats BC, CD,
respectivament.

Calculeu I'area ombrejada de la figura.

Solucio: L L
Siga el rectangle ABCD de costats AD = a,AB =b
SABCD = ab = 36

A A
Els triangles BPM, DPA s6n semblantsiderad 1 : 2
Aleshores, aplicant el teorema de Tales:
— 1 __ 2
P=-bK ==
JP =3 b,K] 3 b
11 1 1

Sppm = Eza : 3b = ESABCD =3

A A
Els triangles BTQ, BCN son semblants.
Aplicant el teorema de Tales:

QT ga+MT
1, ~ a4
7b

. A A ye
Els triangles MTQ, MCD sén semblants.
@Iicaﬂel teorema de Tales:

QT _MT

b %a

Dividint ambdues expressions:

%a + MT
T2 MT

— 1

MT = ga

— 1

QT = §b

Aleshores, Q pertany a la intersecci6 de AC,DM, B
SCQM = ESABCD =3

1
Scon = ESABCD =3
L’area ombrejada és:
Sombrejada =3-Sgpy=3-3=9




3766.- La figura esta formada per un hexagon

regular i un quadrat.
Calculeu 'area ombrejada.

sqrt(7)

Solucié:
siga el quadrat ABCD. D

Siga I'nexagon regular JKLMNP de costat JK = c
Siga JC =7

A
Aplicant el teorema del cosinus al triangle JCP
7 =c? +lc2 +1c2

4 2
Resolent I'equacio:
c=2

BC =+vV3-c=2V3

sqrt(7)

DP =2V3-1
L’area ombrejada és:

2 1
Sombrejada = Sascp — Sppa = Sjkp = (2¥3)" — 5> 2(2v3-1) -

V3
—22=6
4




A
3767.- Siga el triangle rectangle ABC, B = 90°.
SigaBC: AD =1:2

Siga D el punt mig de la hipotenusa.

Siga el punt E que pertany al segment BD tal
queBD és perpendicular a CE

Calculeu la proporcié BE : ED .

Solucio:
Siga BC = x,AB = 2x

A
Aplicant el teorema de Pitagores al triangle rectangle ABC:
AC = x5
- 5
BD = AD = gx
Siga BE = y,ED =‘/7§x—y

A A

Aplicant el teorema de Pitagores als triangle rectangles BEC, DEC:

2
5 V5
xz—yzz—x2—< x—y>

4 2
Simplificant:
x2 = xyV5
V5

y==X
la proporcié que cerguem és:
_ V5
BE _ y 5 2
BD V5, 35 3

2*7Y 10



3768.- En la figura tots els triangles
rectangles son semblants.
Calculeu la proporcié entre I'area
groga i la total.

Solucié:

Els triangles rectangles son semblants 30°, 60°, 90°

B1=(4/3)-A1
A2=(4/3)B1=(16/9)-A1  B2=(4/3)(16/9)-A1
A3=(16/9)2-A1 B3=(4/3)(16/9)%-A1

Ad=(16/9)"3-A1 B4=(4/3)(16/9)3-A1

A5=(16/9)4-A1 B5=(4/3)(16/9)4-A1
AG=(16/9)"5-A1 B6=(4/3)(16/9)"5-A1

[Groga]/[Total]=1/(1+4/3)=3/7




3769.- La figura esta formada per un dodecagon regular i dos triangles.
Calculeu la proporcié entre I'area ombrejada i I'area del triangle exterior.

Solucié:

MJ=2, MK=5
angleMAC=AngleMKO=75°
C MC=5-MO
MC=3-MO

[Dodecagon]=12-MO

[LPC]=3-MO
[ABC]=25-MO

Proporcio:
(12+3)/25=3/5




3770.- La figura esta formada per dos quadrats i

tres cercles.
Calculeu la proporcié entre I'area ombrejada i

I'area total.

Solucié:
<

D
Q

=

A H

AB=2a
KS=KT=x
OS=a
PH=r, Ql=s
AEK, ABJ, semblants de ra6 2:1
r=(1/2)a
AT=AL=3a
teorema Pitagores AEK
(3a+x)2=(a+x)2+16a2
X=2a
AEK, DGA, semblants i de ra6 3:2

s=(2/3)a

Proporcio:
(a2+r2+s2)Pi/(8a2)=(61/288)Pi



