
Problemes de Geometria per a l’ESO 377 
 
 
 
 
3761.- Calculeu l’àrea del quadrat de la figura. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
Solució: 

Siga el quadrat ABCD de costat 𝐴𝐵̅̅ ̅̅ = 𝑐 

𝑆𝐴𝐵𝐶𝐷 = 𝑐2 = 5𝑆 

𝑆𝑃𝐵𝐷 =
1

2
𝑆 =

1

10
𝑐2 

 

𝐵𝑃̅̅ ̅̅ = 𝑐, 𝐵𝐷̅̅ ̅̅ = 𝑐√2 
 

𝑆𝑃𝐵𝐷 =
√(5 + (1 + √2)𝑐)(−5 + (1 + √5)𝑐)(5 + (√2 − 1)𝑐)(5 + (1 − √2)𝑐)

4
=

1

10
𝑐2 

150𝑐2 − 𝑐4 − 625 =
4

25
𝑐4 

 

𝑠𝐴𝐵𝐶𝐷 = 𝑐2 = 125 

𝑐 = 5√5 

,4

Resultado: 4,47

Resultado: 2,00

Resultado: 4,47
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3762.- Calculeu l’àrea de la zona ombrejada 
interior al quadrat de costat 6. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
Solució: 

 
La zona ombrejada està formada per dos segments circulars de 90º i radi 4, més dos 
segments circulars de 90º i radi 2. 
 

𝑆 = 2 (
1

4
𝜋42 −

1

2
42) + 2 (

1

4
𝜋22 −

1

2
22) = 10𝜋 − 20 

 
 
 
  



3763.- En la figura, 𝐴𝐵𝐶𝐷 és un trapezi rectangle 

𝐴𝐵̅̅ ̅̅ = 10, 𝐶𝐷̅̅ ̅̅ = 4 

E és un punt del costat 𝐵𝐶̅̅ ̅̅  tal que 𝐶𝐸̅̅̅̅ = 6, 𝑆𝐸𝐷𝐴 = 40 

Calculeu la mesura del segment 𝐵𝐸̅̅ ̅̅ = 𝑥 
 
 
 
 
 
 
Solució: 
𝑆𝐸𝐶𝐷 = 12, 𝑆𝐵𝐸𝐴 = 5𝑥 
L’àrea del trapezi 𝐴𝐵𝐶𝐷 és: 

𝑆𝐴𝐵𝐶𝐷 =
10 + 4

2
(𝑥 + 6) = 40 + 12 + 5𝑥 

Simplificant: 
7𝑥 + 42 = 52 + 5𝑥 
Resolent l’equació: 
𝑥 = 5 
 
 
  

,4 Resultado: 4,00
Resultado: 2,00 Resultado: 4,40 Resultado: 1,60
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3764.- La figura està formada per una 
semicircumferència i tres circumferències. 
𝐴𝐵𝐶𝐷 és un rombe. 
La recta tangent a les dues circumferències de 
centres 𝐴, 𝐶 és paral·lela al diàmetre de la 
semicircumferència. 
Calculeu la mesura de l’angle 𝛼 
 
 
 
 
Solució: 

 
 

Siga la semicircumferència de centre 𝐵 i radi 𝐵𝐷̅̅ ̅̅ = 𝑅 

Siga la circumferència de centre 𝐴 i radi 𝐴𝑇̅̅ ̅̅ = 𝑟 

Siga la circumferència de centre 𝐸 i radi 𝐸𝐵̅̅ ̅̅ = 𝑠 

𝐵𝑀̅̅̅̅ ̅ =
1

2
𝑅 = 2𝑠 − 𝑟 

𝑅 = 4𝑠 − 2𝑟 

𝐵𝐴̅̅ ̅̅ = 𝑅 − 𝑟 = 4𝑠 − 3𝑟 

𝐸𝐴̅̅ ̅̅ = 𝑟 + 𝑠, 𝐸𝑀̅̅̅̅̅ = 𝑠 − 𝑟 

Aplicant el teorema de Pitàgores als triangles rectangles 𝐴𝑀𝐵
∆

, 𝐴𝑀𝐸
∆

: 

(4𝑠 − 3𝑠)2 − (2𝑠 − 𝑟)2 = (𝑟 + 𝑠)2 − (𝑠 − 𝑟)2 
Simplificant: 

2𝑟2 − 6𝑟𝑠 + 3𝑠2 = 0 
Resolent l’equació: 

𝑟

𝑠
=

3 − √3

2
 

Siga ∠𝐴𝐵𝑀 =
1

2
𝛼 

cos
𝛼

2
=

2𝑠 − 𝑟

4𝑠 − 3𝑟
=

5 + 2√3

13
 

cos 𝛼 =
−95 − 40√3

169
 

𝛼 = arccos
−95 − 40√3

169
≈ 98° 45′11" 
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Resultado: 1,02 cm

A

K L

C


T

M

B

D

Resultado: 0,90 cm

A C





3765.- Siga el rectangle 𝐴𝐵𝐶𝐷 d’àrea 36. 

Siguen 𝑀, 𝑁 els punts migs dels costats 𝐵𝐶̅̅ ̅̅ , 𝐶𝐷̅̅ ̅̅ , 
respectivament. 
Calculeu l’àrea ombrejada de la figura. 
 
 
 
 
 
Solució: 

Siga el rectangle 𝐴𝐵𝐶𝐷 de costats 𝐴𝐷̅̅ ̅̅ = 𝑎, 𝐴𝐵̅̅ ̅̅ = 𝑏 

𝑆𝐴𝐵𝐶𝐷 = 𝑎𝑏 = 36 

Els triangles 𝐵𝑃𝑀
∆

, 𝐷𝑃𝐴
∆

 són semblants i de raó 1 ∶ 2 
Aleshores, aplicant el teorema de Tales: 

𝐽𝑃̅̅ ̅ =
1

3
𝑏, 𝐾𝐽̅̅ ̅ =

2

3
𝑏 

𝑆𝐵𝑃𝑀 =
1

2

1

2
𝑎 ·

1

3
𝑏 =

1

12
𝑆𝐴𝐵𝐶𝐷 = 3 

 

Els triangles 𝐵𝑇𝑄
∆

, 𝐵𝐶𝑁
∆

 són semblants. 
Aplicant el teorema de Tales: 

𝑄𝑇̅̅ ̅̅

1
2 𝑏

=

1
2

𝑎 + 𝑀𝑇̅̅̅̅̅

𝑎
 

Els triangles 𝑀𝑇𝑄
∆

, 𝑀𝐶𝐷
∆

 són semblants. 
Aplicant el teorema de Tales: 

𝑄𝑇̅̅ ̅̅

𝑏
=

𝑀𝑇̅̅̅̅̅

1
2 𝑎

 

Dividint ambdues expressions: 

2 =

1
2 𝑎 + 𝑀𝑇̅̅̅̅̅

2 · 𝑀𝑇̅̅̅̅̅
 

𝑀𝑇̅̅̅̅̅ =
1

6
𝑎 

𝑄𝑇̅̅ ̅̅ =
1

3
𝑏 

Aleshores, 𝑄 pertany a la intersecció de 𝐴𝐶̅̅ ̅̅ , 𝐷𝑀̅̅ ̅̅ ̅, 𝐵𝑁̅̅ ̅̅ . 

𝑆𝐶𝑄𝑀 =
1

12
𝑆𝐴𝐵𝐶𝐷 = 3 

𝑆𝐶𝑄𝑁 =
1

12
𝑆𝐴𝐵𝐶𝐷 = 3 

L’àrea ombrejada és: 
𝑆𝑜𝑚𝑏𝑟𝑒𝑗𝑎𝑑𝑎 = 3 · 𝑆𝐵𝑃𝑀 = 3 · 3 = 9 
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3766.- La figura està formada per un hexàgon 
regular i un quadrat. 
Calculeu l’àrea ombrejada. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
Solució: 
siga el quadrat 𝐴𝐵𝐶𝐷. 

Siga l’hexàgon regular 𝐽𝐾𝐿𝑀𝑁𝑃 de costat 𝐽𝐾̅̅ ̅ = 𝑐 

Siga 𝐽𝐶̅̅ ̅ = √7 

Aplicant el teorema del cosinus al triangle 𝐽𝐶𝑃
∆

 

7 = 𝑐2 +
1

4
𝑐2 +

1

2
𝑐2 

Resolent l’equació: 
𝑐 = 2 

𝐵𝐶̅̅ ̅̅ = √3 · 𝑐 = 2√3 

𝐷𝑃̅̅ ̅̅ = 2√3 − 1 
L’àrea ombrejada és: 

𝑆𝑜𝑚𝑏𝑟𝑒𝑗𝑎𝑑𝑎 = 𝑆𝐴𝐵𝐶𝐷 − 𝑆𝐷𝑃𝐴 − 𝑆𝐽𝐾𝑃 = (2√3)
2

−
1

2
· 2(2√3 − 1) −

√3

4
22 = 6 

 
 
  

sqrt(7)

2,85 cm
2

3,90 cm
2

Resultado: 6,00
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3767.- Siga el triangle rectangle 𝐴𝐵𝐶
∆

, 𝐵 = 90°. 
Siga 𝐵𝐶̅̅ ̅̅ ∶  𝐴𝐷̅̅ ̅̅ = 1 ∶ 2 

Siga 𝐷 el punt mig de la hipotenusa. 

Siga el punt 𝐸 que pertany al segment 𝐵𝐷̅̅ ̅̅  tal 

que𝐵𝐷̅̅ ̅̅  és perpendicular a 𝐶𝐸̅̅̅̅  

Calculeu la proporció 𝐵𝐸̅̅ ̅̅ ∶ 𝐸𝐷̅̅ ̅̅  . 
 
 
 
 
 
Solució: 

Siga 𝐵𝐶̅̅ ̅̅ = 𝑥, 𝐴𝐵̅̅ ̅̅ = 2𝑥 

Aplicant el teorema de Pitàgores al triangle rectangle 𝐴𝐵𝐶
∆

: 

𝐴𝐶̅̅ ̅̅ = 𝑥√5 

𝐵𝐷̅̅ ̅̅ = 𝐴𝐷̅̅ ̅̅ =
√5

2
𝑥 

Siga 𝐵𝐸̅̅ ̅̅ = 𝑦, 𝐸𝐷̅̅ ̅̅ =
√5

2
𝑥 − 𝑦 

Aplicant el teorema de Pitàgores als triangle rectangles 𝐵𝐸𝐶
∆

, 𝐷𝐸𝐶
∆

: 

𝑥2 − 𝑦2 =
5

4
𝑥2 − (

√5

2
𝑥 − 𝑦)

2

 

Simplificant: 

𝑥2 = 𝑥𝑦√5 

𝑦 =
√5

5
𝑥 

la proporció que cerquem és: 

𝐵𝐸̅̅ ̅̅

𝐸𝐷̅̅ ̅̅
=

𝑦

√5
2

𝑥 − 𝑦

=

√5
5

3√5
10

=
2

3
 

  

A B

C

D

E



3768.- En la figura tots els triangles 
rectangles són semblants. 
Calculeu la proporció entre l’àrea 
groga i la total. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
Solució: 

 
  

A1

A2

A4

A3

A5

A6

B1

B2

B4

B5

B6

B3

B1=(4/3)·A1

A2=(4/3)B1=(16/9)·A1 B2=(4/3)(16/9)·A1

A3=(16/9)²·A1

A4=(16/9) 3̂·A1

A5=(16/9) 4̂·A1

A6=(16/9) 5̂·A1 B6=(4/3)(16/9) 5̂·A1

B5=(4/3)(16/9) 4̂·A1

B4=(4/3)(16/9) 3̂·A1

B3=(4/3)(16/9)²·A1

[Groga]/[Total]=1/(1+4/3)=3/7

Els triangles rectangles són semblants 30º, 60º, 90º

B1=(4/3)·A1

B2=(4/3)(16/9)·A1

B6=(4/3)(16/9) 5̂·A1

B5=(4/3)(16/9) 4̂·A1

B4=(4/3)(16/9) 3̂·A1

B3=(4/3)(16/9)²·A1



3769.- La figura està formada per un dodecàgon regular i dos triangles. 
Calculeu la proporció entre l’àrea ombrejada i l’àrea del triangle exterior. 

 
 
 
Solució: 
 
 

 
  

O

P

L
K

J

C

A

C
M

N

angleMAC=AngleMKO=75º

MC=5·MO
MC=3·MO

MJ=2, MK=5

[Dodecagon]=12·MO

[LPC]=3·MO

[ABC]=25·MO

Proporció:

(12+3)/25=3/5



3770.- La figura està formada per dos quadrats i 
tres cercles. 
Calculeu la proporció entre l’àrea ombrejada i 
l’àrea total. 
 
 
 
 
 
 
Solució: 

 
 

D C

BA

F

E

O
S

T

P

H

Q

I
Resultado: 0,67

Resultado: 0,33

K

J

AB=2a
KS=KT=x

AEK, ABJ, semblants de raó 2:1

OS=a

r=(1/2)a

PH=r, QI=s

AEK, DGA, semblants i de raó 3:2

G

teorema Pitàgores AEK

L

AT=AL=3a

(3a+x)²=(a+x)²+16a²

x=2a

s=(2/3)a

Proporció:

(a²+r²+s²)Pi/(8a²)=(61/288)Pi

Resultado: 0,67

Resultado: 0,33

AB=2a
KS=KT=x

AEK, ABJ, semblants de raó 2:1

OS=a

r=(1/2)a

PH=r, QI=s

AEK, DGA, semblants i de raó 3:2

teorema Pitàgores AEK
AT=AL=3a

(3a+x)²=(a+x)²+16a²

x=2a

s=(2/3)a

Proporció:

(a²+r²+s²)Pi/(8a²)=(61/288)Pi


