
Problemes de Geometria per a l’ESO 386 
 
 
 
 
 
3851.- La figura està formada per un quadrat i un 
hexàgon regulars. 
Calculeu la proporció d’àrea ombrejada (intersecció 
del quadrat i l’hexàgon) i l’àrea total. 
 
 
 
 
 
 
 
Solució: 

Siga el quadrat 𝐴𝐵𝐶𝐷 de costat 𝐴𝐵̅̅ ̅̅ = 2 

Siga l’hexàgon regular 𝐶𝐸𝐹𝐺𝐻𝐼 de costat 𝐶𝐸̅̅̅̅ = 1 
L’àrea ombrejada és cinc sisenes parts de l’àrea de 
l’hexàgon regular. 
L’àrea total és l’àrea del quadrat més una sisena part de 
l’àrea de l’hexàgon regular. 
 

𝑆𝐶𝐸𝐹𝐺𝐻
𝑆𝐴𝐵𝐻𝐼𝐶𝐷

=
5 ·

√3
4

4 +
√3
4

=
5(16√3 − 3)

253
≈ 0.4884 
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3852.- La figura està formada per un octògon regular i un 
quadrat. 
Calculeu la proporció entre l’àrea ombrejada i l’àrea de 
l’octògon regular, 
 
 
 
 
 
 
Solució: 

Siga l’octògon regular 𝐴𝐵𝐶𝐷𝐸𝐹𝐺𝐻 de costat 𝐴𝐵̅̅ ̅̅ = 1 

Siga el quadrat 𝐸𝐹𝐼𝐽 de costat 𝐸𝐹̅̅ ̅̅ = 1 
 

𝑃𝐵̅̅ ̅̅ = 𝑃𝐶̅̅̅̅ =
√2

2
 

𝑃𝑄̅̅ ̅̅ = 1 + √2 
L’àrea de l’octògon és: 

𝑆𝐴𝐵𝐶𝐷𝐸𝐹𝐺𝐻 = (1 + √2)
2
− 12 = 2 + 2√2 

L’àrea ombrejada és igual a la diferència entre les àrees 
de l’octògon i el quadrat. 

𝑆𝑜𝑚𝑏𝑟𝑒𝑗𝑎𝑑𝑎 = 2 + 2√2 − 12 = 1 + 2√2 

La proporció d’àrees és: 

𝑆𝑜𝑚𝑏𝑟𝑒𝑗𝑎𝑑𝑎

𝑆𝐴𝐵𝐶𝐷𝐸𝐹𝐺𝐻
=
1 + 2√2

2 + 2√2
=
3 − √2

2
≈ 0.7929 
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3853.- La figura està formada per un octògon 
regular i un hexàgon regular. 
Calculeu la proporció entre l’àrea de la zona 
ombreja i l’àrea de l’octògon regular. 
 
 
 
 
 
 
 
Solució: 

Siga l’octògon regular 𝐴𝐵𝐶𝐷𝐸𝐹𝐺𝐻 de costat 𝐴𝐵̅̅ ̅̅ = 1 

Siga l’hexàgon regularel quadrat 𝐸𝐹𝐼𝐽𝐾𝐿 de costat 𝐸𝐹̅̅ ̅̅ = 1 
 

𝑃𝐵̅̅ ̅̅ = 𝑃𝐶̅̅̅̅ =
√2

2
 

𝑃𝑄̅̅ ̅̅ = 1 + √2 
L’àrea de l’octògon és: 

𝑆𝐴𝐵𝐶𝐷𝐸𝐹𝐺𝐻 = (1 + √2)
2
− 12 = 2 + 2√2 

L’àrea ombrejada és igual a la diferència entre les àrees de 
l’octògon i l’hexàgon regular. 

𝑆𝑜𝑚𝑏𝑟𝑒𝑗𝑎𝑑𝑎 = 2 + 2√2 − 6
√3

4
=
4 + 4√2 − 3√3

2
 

La proporció d’àrees és: 

𝑆𝑜𝑚𝑏𝑟𝑒𝑗𝑎𝑑𝑎

𝑆𝐴𝐵𝐶𝐷𝐸𝐹𝐺𝐻
=

4 + 4√2 − 3√3
2

2 + 2√2
=
4 − 3√6 + 3√3

4
≈ 0.4619 
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3854.- La figura està formada per tres quadrats dins 
d’una circumferència. 
Calculeu la proporció de l’àrea ombrejada i l’àrea del 
cercle 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
Solució: 
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AB=c, AE=d

D, A, F alineats

AF=d·sqrt(2)

CF²=(2R)²=c²+(c+d·sqrt(2))²

OC=R

4R²=2(c²+d²+sqrt(2)cd)

[ombrejada]=c·(c+d·sqrt(2))+d²=c²+d²+sqrt(2)cd

[ombrejada]/[cercle]=2/Pi



3855.- En la figura, calculeu la proporció entre l’àrea del 
triangle ombrejat i l’àrea del triangle isòsceles 
 
 
 
 
 
 
Solució: 

Siga el triangle isòsceles 𝐴𝐵𝐶
∆

, 𝐴𝐵̅̅ ̅̅ = 𝐴𝐶̅̅ ̅̅ = 5, 𝐴𝐵̅̅ ̅̅ = 2𝑥 

Siguen 𝐵𝐷̅̅ ̅̅ = 𝐶𝐸̅̅̅̅ = 2,𝐷𝐸̅̅ ̅̅ = 1 

Siga 𝑀 el punt mig del costat 𝐴𝐵̅̅ ̅̅ , 𝐴𝑀̅̅̅̅̅ = 𝐵𝑀̅̅̅̅̅ = 𝑎 

Siga 𝐶𝑀̅̅̅̅̅ = ℎ 

Siguen 𝑃, 𝑄, les projeccions dels punts 𝐷, 𝐸, sobre el costat 𝐴𝐵̅̅ ̅̅ , 
respectivament. 

Els triangles rectangles 𝐶𝑀𝐵
∆

, 𝐷𝑃𝐵
∆

 són semblants i de raó 5 ∶ 2 
Aplicant el teorema de Tales: 

𝐷𝑃̅̅ ̅̅ =
2

5
ℎ, 𝑃𝐵̅̅ ̅̅ =

2

5
𝑎 

Els triangles rectangles 𝐶𝑀𝐵
∆

, 𝐸𝑄𝐵
∆

 són semblants i de raó 5 ∶ 3 
Aplicant el teorema de Tales: 

𝐸𝑄̅̅ ̅̅ =
3

5
ℎ,𝑀𝑄̅̅ ̅̅ ̅ =

2

5
𝑎,𝑀𝑃̅̅̅̅̅ =

3

5
𝑎 

Els triangles rectangles 𝐴𝑀𝐾
∆

, 𝐴𝑃𝐷
∆

 són semblants i de raó 5 ∶
8 
Aplicant el teorema de Tales: 

𝑀𝐾̅̅ ̅̅ ̅ =
5

8
𝐷𝑃̅̅ ̅̅ =

1

4
ℎ 

Els triangles rectangles 𝐴𝑀𝐿
∆

, 𝐴𝑄𝐸
∆

 són semblants i de raó 5 ∶ 7 
Aplicant el teorema de Tales: 

𝑀𝐿̅̅ ̅̅ =
5

7
𝐸𝑄̅̅ ̅̅ =

3

7
ℎ 

L’àrea del triangle isòsceles 𝐴𝐵𝐶
∆

 és: 
𝑆𝐴𝐵𝐶 = 𝑥ℎ 

L’àrea del triangle ombrejat 𝐴𝐾𝐿
∆

 és: 

𝑆𝐴𝐾𝐿 = 𝑆𝐴𝑀𝐿 − 𝑆𝐴𝑀𝐾 =
1

2
𝑎 ·

3

7
ℎ −

1

2
𝑎 ·

1

4
ℎ =

5

56
𝑥ℎ 

La proporció d’àrees és: 
𝑆𝐴𝐾𝐿
𝑆𝐴𝐵𝐶

=
5

56
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3856.- La figura està formada per un octògon regular de 
costat 1 i un hexàgon regular. 
Calculeu l’àrea de la regió ombrejada. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
Solució: 

Siga l’octògon regular 𝐴𝐵𝐶𝐷𝐸𝐹𝐺𝐻 de costat 𝐴𝐵̅̅ ̅̅ = 1 

Siga l’hexàgon regular 𝐽𝐾𝐸𝐿𝐹𝑀 de costat 𝐽𝐾̅̅ ̅ =
√3

3
 

 

𝑃𝐵̅̅ ̅̅ = 𝑃𝐶̅̅̅̅ =
√2

2
 

𝑃𝑄̅̅ ̅̅ = 1 + √2 
L’àrea de l’octògon és: 

𝑆𝐴𝐵𝐶𝐷𝐸𝐹𝐺𝐻 = (1 + √2)
2
− 12 = 2 + 2√2 

L’àrea ombrejada és igual a la diferència entre les àrees 
de l’octògon i la cinquena part de l’àrea de l’hexàgon 
regular.. 

𝑆𝑜𝑚𝑏𝑟𝑒𝑗𝑎𝑑𝑎 = 2 + 2√2 − 5 ·
√3

4
(
√3

3
) = 2 + 2√2 −

5√3

12

≈ 4.1067 
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3857.- La figura està formada per un triangle 
equilàter i una semicircumferència tangent a un 
costat. 
Calculeu les mesures dels angles 𝛼, 𝛽 
 
 
 
 
 
 
 
 
Solució: 
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30º15º

60º

60º

30º

AngleODB=60º

AngleOBD=60º

AngleDOB=30º

AngleDAB=(1/2)AngleDOB=15º

OA=OE

AngleAEO=AngleEAO=60º

AngleAOE=60º

Angle ADE=(1/2)AngleAOE=30º





AngleODB=60º

AngleOBD=60º

AngleDOC=30º

AngleDAB=(1/2)AngleDOB=30º

OA=OE

AngleAEO=AngleEAO=60º
AngleAOE=60º

Angle ADE=(1/2)AngleAOE=30º



3858.- En la figura, un pentàgon s’ha dividit 
entres parts d’àrees 96, 95, 65 
Calculeu la mesura del segment 𝑥 
 
 
 
 
 
 
 
 
Solució: 

Siga 𝑎 = 𝐵𝐶̅̅ ̅̅ = 𝐶𝐷̅̅ ̅̅ = 𝐷𝐸̅̅ ̅̅ = 𝐾𝐿̅̅ ̅̅ = 𝐿𝐹̅̅̅̅  

𝐸𝐹̅̅ ̅̅ = 2𝑎 + 3 
L’àrea del rectangle 𝐷𝐸𝐹𝐺 és 65: 

𝑎(2𝑎 + 3) = 65 
Resolent l’equació: 
𝑎 = 5 
 

Siga 𝐵𝐻̅̅ ̅̅ = 𝑏 

L’àrea del triangle rectangle 𝐻𝐵𝐶
∆

 és: 

𝑆𝐻𝐵𝐶 =
1

2
𝑎𝑏 = 𝑆𝐵𝐶𝐷𝐺𝐻 − 𝑆𝐷𝐸𝐹𝐺 

1

2
· 5𝑏 = 95 − 65 = 30 

Resolent l’equació: 
𝑏 = 12 
 

Siga 𝐴𝐵̅̅ ̅̅ = 𝑐 

L’àrea del triangle rectangle 𝐴𝐵𝐻
∆

 és 96: 
1

2
𝑏𝑐 = 96 

6𝑐 = 96 
Resolent l’equació: 
𝑐 = 16 

Aplicant el teorema de Pitàgores al triangle rectangle 𝐴𝐵𝐻
∆

: 
𝑧 = 20 
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3859.- La figura està formada per un triangle isòsceles 
i dues altures que es divideixen entre si en segments 
de longituds 4 i 5. 
Calculeu l’àrea del triangle. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
Solució: 
 

 
  

,5

Resultado: 4,50
Resultado: 6,00

A

D

C

B

E

K

5

4

KB=5

BD=3

AD=a

AC=3+a

Teorema Pitàgores ADC

(3+a)²=a²+9²

a=12

[ABC]=(1/2)AB·CD=135/2

16,87 cm
2

0,4

Resultado: 3,60 Resultado: 4,80

5

4

KB=5

BD=3

AD=a

AC=3+a

Teorema Pitàgores ADC

(3+a)²=a²+9²

a=12

[ABC]=(1/2)AB·CD=135/3

10,80 cm
2



3860.- La figura està formada que sis quadrants 
iguals, tals que la suma de les àrees és 6𝜋 
Calculeu l’àrea del cercle. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
Solució: 

Siga el quadrant de centre 𝐴 i radi 𝐴𝐾̅̅ ̅̅ = 𝐴𝑇̅̅ ̅̅ = 𝑟 
La suma dels sis quadrants és: 

6 ·
1

4
𝜋𝑟2 = 6𝜋 

𝑟2 = 4 

Siga la circumferència de centre 𝑂 i radi 𝑂𝐴̅̅ ̅̅ = 𝑅 

𝐴𝐷̅̅ ̅̅ = 2𝑟, 𝐴𝐵̅̅ ̅̅ = 𝑟√2 
Aplicant el teorema de Pitàgores al triangle 

rectangle 𝐴𝐵𝐷
∆

: 

4𝑅2 = 2𝑟2 + 4𝑟2 

𝑅2 =
3

2
𝑟2 = 6 

L’àrea del cercle de centre 𝑂 és: 

𝑆𝑂 = 𝜋𝑅2 = 6𝜋 
 

D C

T

A B

K

O


