
Problemes de Geometria per a l’ESO 388 
 
 
 
 
3871.- La figura està formada per un cercle, un 
semicercle i un quadrant. 
Les àrees del cercle i del semicercle són iguals a 𝜋 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
Solució: 

Siga el cercle de centre 𝑃 i radi 𝑃𝐶̅̅̅̅ = 𝑃𝐶̅̅̅̅ = 𝑟 

𝜋𝑟2 = 𝜋 
𝑟 = 1 

Siga el semicercle de centre 𝑄 i radi 𝑄𝐵̅̅ ̅̅ = 𝑠 
1

2
𝜋𝑠2 = 𝜋 

𝑠 = √2 
 

Siga el quadrant de centre 𝑂 i radi 𝑂𝐵̅̅ ̅̅ = 𝑂𝑇̅̅ ̅̅ = 𝑅 

Siga 𝐾 la projecció de 𝑃 sobre 𝑂𝐵̅̅ ̅̅  

𝑂𝐾̅̅ ̅̅ = 𝑅 − 𝑟, 𝑂𝑃̅̅ ̅̅ = 𝑅 + 𝑟, 𝑃𝑄̅̅ ̅̅ = 2𝑠 

Aplicant el teoema de Pitàgores al triangle rectangle 𝑂𝐾𝑃
∆

: 

(𝑅 + 𝑟)2 = (𝑅 − 𝑟)2 + 4𝑠2 

(𝑅 + 1)2 = (𝑅 − 1)2 + 8 
𝑅 = 2 
L’àrea del quadrant és: 

𝑆𝑞𝑢𝑎𝑑𝑟𝑎𝑛𝑡 =
1

4
𝜋𝑅2 = 𝜋 
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3872.- La figura està formada per dos rectangles 
iguals i dos quadrats iguals. 
Proveu que els punts 𝐴, 𝐵, 𝐶, 𝐷 pertanyen a una 
circumferència. 
 
 
 
 
 
 
 
 
Solució: 
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D

C

A B

AD=KB, AK=BM

AngleADC=135º

AngleCLP=AngleKLB=45º, Angle PLK=90º

C, L, B alineats

AngleKBL=45º

Angles suplementaris

A, B, C, D cíclic



3873.- Donat el triangle equilàter, calculeu la 
mesura del segment 𝑥 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
Solució: 

Aplicant el teorema del cosinus all triangle 𝐵𝐶𝐸
∆

: 

𝐵𝐸̅̅ ̅̅ 2 = 52 + (8 + 𝑥)2 − 5(8 + 𝑥) 

Aplicant el teorema del cosinus all triangle 𝐵𝐴𝐷
∆

: 

𝐵𝐷̅̅ ̅̅ 2 = 32 + (8 + 𝑥)2 − 3(8 + 𝑥) 
 

Aplicant el teorema del cosinus all triangle 𝐵𝐷𝐸
∆

: 

𝑥2 = 49 + 11𝑥 + 𝑥2 + 49 + 13𝑥 + 𝑥2 −√3 (√49 + 11𝑥 + 𝑥2 · √49 + 13𝑥 + 𝑥2) 

√3(√49 + 11𝑥 + 𝑥2 · √49 + 13𝑥 + 𝑥2) = 𝑥2 + 24𝑥 + 98 

Elevant al quadrat i simplificant: 

2𝑥4 + 24𝑥3 − 49𝑥2 − 1176𝑥 − 2401 = 0 
resolent l’equació: 
𝑥 = 7 
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3874.- En la figura, calculeu la suma de l’àrea dels 
dos quadrats. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
Solució: 
 

 
 
 
  

2
Resultado: 2,00

Resultado: 4,00
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3875.- En un quadrant s’han dibuixat tres 
semicercles d’àrees 𝐴, 𝐵, 𝐶 
Calculeu 𝐴 ∶ 𝐵 ∶ 𝐶 
 
 
 
 
Solució: 

Siga el quadrant de centre 𝑂 i radi 𝑂𝐾̅̅ ̅̅ = 1 

Siga el semicercle de centre 𝑀 i diàmetre 𝑂𝐿̅̅̅̅ = 1 

L’àrea del semicercle de diàmetre  és:𝑂𝐿̅̅̅̅  és 

𝐴 = 𝜋
1

8
 

 

Siga el semicercle de centre 𝐸 i diàmetre 𝑃𝑄̅̅ ̅̅ = 2𝑟. 
Siga 𝐽 la projecció de 𝑄 sobre 𝑂𝐿̅̅̅̅  

Siga 𝑁 la projecció de 𝐸 sobre 𝑂𝐿̅̅̅̅  

Siga 𝐽𝑄̅̅ ̅ = 𝑥,𝑀𝑁̅̅ ̅̅ ̅ =
1

2
− 𝑟,𝑀𝐸̅̅̅̅̅ =

1

2
+ 𝑟 

Aplicant el teorema de Pitàgores als triangles 

rectangles 𝑂𝐽𝑄
∆

, 𝑀𝑁𝐸
∆

: 

𝑥2 + 4𝑟2 = 1, 2𝑟 = 𝑥2 
Resolent el sistema: 

𝑟 =
−1 + √5

4
=
1

2

1

Φ
, 𝑥2 =

−1+ √5

2
=
1

Φ
 

L’àrea del semicercle de diàmetre  és:𝑃𝑄̅̅ ̅̅  és 

𝐵 = 𝜋
1

8

1

Φ2
 

 

Siga el semicercle de centre 𝐹 i radi 𝐹𝑃̅̅ ̅̅ = 𝑠 
𝑂𝐹̅̅ ̅̅ = 1 − 𝑠, 𝑂𝑃̅̅ ̅̅ = 𝑥 

Aplicant el teorema de Pitàgores al triangle rectangle 𝑂𝑃𝐹
∆

: 

(1 − 𝑠)2 = 𝑥2 + 𝑠2 

2𝑠 = 1 − 𝑥2 

2𝑠 = 1 −
1

Φ
=

1

Φ2
 

𝑠 =
1

2

1

Φ2
 

L’àrea del semicercle de radi  és:𝐹𝑃̅̅ ̅̅  és 

𝐶 =
1

8
𝜋
1

Φ4
 

Aleshores: 

𝐴 ∶ 𝐵 ∶ 𝐶 = Φ4 ∶ Φ2 ∶ 1 
  

Resultado: 1,11 cm

Resultado: 0,69 cm
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3876.- La figura està formada per un quadrant i cinc 
semicercles. 
Calculeu la proporció entre l’àrea ombrejada i l’àrea total. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
Solució: 

Siga el quadrant de centre 𝑂 i radi 𝑂𝐾̅̅ ̅̅ = 1 

Siga el semicercle de centre 𝑀 i diàmetre 𝑂𝐿̅̅̅̅ = 1 
 

Siga el semicercle de centre 𝐸 i diàmetre 𝑃𝑄̅̅ ̅̅ = 2𝑟. 
Siga 𝐽 la projecció de 𝑄 sobre 𝑂𝐿̅̅̅̅  

Siga 𝑁 la projecció de 𝐸 sobre 𝑂𝐿̅̅̅̅  

Siga el semicercle de centre 𝑁 i diàmetre 𝑂𝐽̅̅ ̅ = 2𝑟. 
 

Siga 𝐽𝑄̅̅ ̅ = 𝑥,𝑀𝑁̅̅ ̅̅ ̅ =
1

2
− 𝑟,𝑀𝐸̅̅̅̅̅ =

1

2
+ 𝑟 

Aplicant el teorema de Pitàgores als triangles rectangles 𝑂𝐽𝑄
∆

, 𝑀𝑁𝐸
∆

: 

𝑥2 + 4𝑟2 = 1, 2𝑟 = 𝑥2 
Resolent el sistema: 

𝑟 =
−1 + √5

4
=
1

2

1

Φ
, 𝑥2 =

−1+ √5

2
=
1

Φ
 

Siga 𝑉 el punt mig del segment 𝑂𝑃̅̅ ̅̅ = 𝑥 

Siga el semicercle de centre 𝑉 i diàmetre 𝑂𝑃̅̅ ̅̅ = 𝑥. 
L’àrea blava és: 

𝑆𝑏𝑙𝑎𝑣𝑎 =
1

2
𝜋𝑟2 +

1

2

1

4
𝜋𝑥2 =

𝜋

8
(
1

Φ2
+
1

Φ
) =

𝜋

8
 

L’àrea total és: 

𝑆𝑇𝑜𝑡𝑎𝑙 = 𝑆𝑏𝑙𝑎𝑣𝑎 +
1

4
𝜋 =

𝜋

8
+
𝜋

4
=
3𝜋

8
 

La proporció d’àrees és: 

𝑆𝑏𝑙𝑎𝑣𝑎
𝑆𝑇𝑜𝑡𝑎𝑙

=

𝜋
8
3𝜋
8

=
1

3
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Resultado: 0,62 cm
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Resultado: 6,85



3877.- En la figura, els triangles rectangles 𝐴𝐵𝐶
∆

, 𝐴𝐷𝐸
∆

 
són iguals. 

𝐶𝐷̅̅ ̅̅ = 7, 𝐶𝐾̅̅ ̅̅ = 15 
Calculeu l’àrea total de la figura. 
 
 
 
 
Solució: 

Siga 𝐻 la projecció de 𝐾 sobre 𝐴𝐵̅̅ ̅̅  

Siga 𝐾𝐻̅̅ ̅̅ = 𝐴𝐻̅̅ ̅̅ = ℎ 

Siga 𝐸𝐻̅̅ ̅̅ = 𝑥 

𝐴𝐶̅̅ ̅̅ = 𝑥 + ℎ 

𝐴𝐵̅̅ ̅̅ = 7 + 𝑥 + ℎ, 𝐴𝐶̅̅ ̅̅ = 𝑥 + ℎ 

Aplicant el teorema de Pitàgores al triangle rectangle 𝐸𝐻𝐾
∆

: 

ℎ2 + 𝑥2 = 152 
 

Els triangles rectangles 𝐴𝐵𝐶
∆

, 𝐻𝐷𝐾
∆

 són semblants. 
aplicant el teorema de Tales: 
ℎ + 𝑥

ℎ
=
7 + 𝑥 + ℎ

7 + 𝑥
 

Resolent el sistema format per les dues equacions: 
ℎ = 12, 𝑥 = 9 
L’àrea del quadrilàter 𝐴𝐵𝐾𝐷 és: 

𝑆𝐴𝐵𝐾𝐷 = 𝐴𝐵̅̅ ̅̅ · ℎ = (7 + 9 + 12)9 = 336 
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3878.- Dins d’un quadrat de costat 100 hi ha una 
circumferència de radi 𝑅. 
Des de tres vèrtexs s’han traçat tres tangents a la 
circumferència. 
Els segments de tangència mesuren 60, 60 i 80 
Calculeu la mesura del radi de la circumferència. 
 
 
 
 
Solució: 

 
 

Siga el quadrat 𝐴𝐵𝐶𝐷 de costat 𝐴𝐵̅̅ ̅̅ = 100 

Siga la circumferència de centre 𝑂 i radi 𝑂𝐾̅̅ ̅̅ = 𝑂𝐿̅̅ ̅̅ = 𝑂𝑀̅̅ ̅̅ ̅ = 𝑅 

Els triangles rectangles 𝐴𝐾𝑂
∆

, 𝐵𝐿𝑂
∆

 són iguals. 

aleshores, 𝑂𝐴̅̅ ̅̅ = 𝑂𝐵̅̅ ̅̅  

Per tant, 𝑂 pertany a la mediatriu del costat 𝐴𝐵̅̅ ̅̅  

Siguen 𝑃, 𝑄 els punts migs dels costat 𝐴𝐵̅̅ ̅̅ , 𝐶𝐷̅̅ ̅̅  

Siga 𝑂𝑃̅̅ ̅̅ = 𝑥 
 

Aplicant el teorema de Piàgores al triangle rectangle 𝐷𝑀𝑂
∆

: 

𝑂𝐴̅̅ ̅̅ 2 = 𝑅2 + 602 

Aplicant el teorema de Piàgores al triangle rectangle 𝐴𝐾𝑂
∆

: 

𝑂𝐷̅̅ ̅̅ 2 = 𝑅2 + 802 

Aplicant el teorema de Piàgores al triangle rectangle 𝐴𝑃𝑂
∆

: 

𝑂𝐴̅̅ ̅̅ 2 = 𝑅2 + 602 

𝑅2 + 602 = 502 + 𝑥2 

Aplicant el teorema de Piàgores al triangle rectangle 𝐷𝑄𝑂
∆

: 

𝑅2 + 802 = 502 + (100 − 𝑥)2 
Resolent el sistema: 
𝑅 = 14, 𝑥 = 36 
  

0,6 Resultado: 6,00 Resultado: 0,84 Resultado: 2,16
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3879.- La figura està formada per un quadrat, un quadrant 
i dos semicercles. 
Calculeu la proporció entre l’àrea ombrejada i l’àrea del 
quadrat. 
 
 
 
 
 
 
 
 
Solució: 
 

Siga el quadrat 𝐴𝐵𝐶𝐷 de costat 𝐴𝐵̅̅ ̅̅ = 1 

Siga el quadrant de centre 𝐴 i radi 𝐴𝐵̅̅ ̅̅ = 1 

Siga 𝑀 el punt mig del costat 𝐴𝐷̅̅ ̅̅  

siga el semicercle de centre 𝑀 i diàmetre 𝐴𝐷̅̅ ̅̅  

Siga el semicercle de centre 𝑆 i radi 𝑆𝑃̅̅̅̅ = 𝑆𝑄̅̅̅̅ = 𝑆𝐽̅ = 𝑟 

Aplicant el teorema de Pitàgores al triangle rectangle 𝐴𝑃𝑄
∆

: 

1 = 𝑟2 + 4𝑟2 

𝑟 =
√5

5
 

Siga 𝑈 el punt mig segment 𝐾𝐿̅̅ ̅̅  

Siga 𝑎 = 𝑈𝐿̅̅̅̅ = 𝑈𝐾̅̅ ̅̅  
Aplicant el teorema de Pitàgores al triangle 

rectangle 𝑀𝑈𝐿
∆

: 
1

4
= 𝑎2 + 𝑟2 

𝑎 =
√5

10
 

L’àrea del triangle 𝐽𝐾𝐿
∆

 és: 

𝑆𝐽𝐾𝐿 =
1

2
2𝑎 · 𝑟 =

√5

10
·
√5

5
=

1

10
 

 
La proporció d’àrees és: 
𝑆𝐽𝐾𝐿
𝑆𝐴𝐵𝐶𝐷

=
1

10
 

 
  

19,55 cm
2

1,95 cm
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3880.- La figura està formada per tres 
segments paral·lels de longituds 5, 𝑥, 3 
Calculeu la mesura del segment 𝑥 
 
 
 
 
 
Solució: 

 
Siguen els segments paral·lels 𝐴𝐵̅̅ ̅̅ = 5, 𝐶𝐷̅̅ ̅̅ = 𝑥, 𝐸𝐹̅̅ ̅̅ = 3 

Siguen 𝐴𝐶̅̅ ̅̅ = 𝑟, 𝐶𝐸̅̅ ̅̅ = 𝑠 
 

Els triangles 𝐴𝐸𝐵
∆

, 𝐶𝐸𝐷
∆

 són semblants. 
Aplicant el teorema de Tales: 
𝑥

5
=

𝑠

𝑟 + 𝑠
 

 

Els triangles 𝐴𝐸𝐹
∆

, 𝐴𝐶𝐷
∆

 són semblants. 
Aplicant el teorema de Tales: 
𝑥

3
=

𝑟

𝑟 + 𝑠
 

 
Sumant ambdues expressions: 
𝑥

5
+
𝑥

3
= 1 

𝑥 =
15

8
 

 
Generalització: 
Si la figura està formada per tres segments paral·lels de longituds 𝑎, 𝑥, 𝑏 

𝑥 =
𝑎𝑏

𝑎 + 𝑏
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