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4121.- La figura està formada per dos rectangles. 
Calculeu la mesura de l’angle 𝑥 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
Solució: 

Siga el rectangle 𝐴𝐵𝐶𝐷 de costats 𝐴𝐵̅̅ ̅̅ = 1, 𝐴𝐷̅̅ ̅̅ = Φ 

Siga el quadrat 𝐵𝐸𝐹𝐺 de costats 𝐺𝐹̅̅ ̅̅ = Φ−1 = Φ − 1, 𝐸𝐹̅̅ ̅̅ = Φ2 = Φ + 1 

Siga 𝑃 la projecció de 𝐷 sobre 𝐸𝐹̅̅ ̅̅  

𝑃𝐹̅̅ ̅̅ = Φ + 1 − Φ = 1 

𝐷𝑃̅̅ ̅̅ = 1 + Φ−1 = Φ 

Els triangles rectangles 𝐷𝐴𝐵
∆

, 𝐷𝑃𝐹
∆

 són iguals. 
Aleshores, 

𝐷𝐵̅̅ ̅̅ = 𝐹𝐵̅̅ ̅̅ , ∠𝐵𝐷𝐹 = 90° 
Aleshores, 𝑥 = ∠𝐷𝐵𝐹 = 45° 
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4122.- La figura està formada per dos 
semicercles l’ombrejat té diàmetre x i és tangent 
al diàmetre del semicercle exterior. formant dos 
segments de longituds a, b. 

Proveu que 𝑥2 = 2𝑎𝑏 
 
 
 
 
 
Solució: 

Siga el semicercle de centre 𝑂 i radi 𝑂𝐴̅̅ ̅̅ = 𝑂𝐷̅̅ ̅̅ =
1

2
(𝑎 + 𝑏) 

Siga el semicercle de centre 𝑃 i radi 𝑃𝐷̅̅ ̅̅ = 𝑃𝐵̅̅ ̅̅ =
1

2
𝑥 

Siga 𝑂𝑃̅̅ ̅̅ = 𝑦 
Aplicant el teorema de Pitàgores als triangles rectangles 

𝑂𝑃𝐷
∆

, 𝑂𝐵𝑃
∆

: 

𝑦2 = (
𝑎 + 𝑏

2
)

2

−
𝑥2

4
 

𝑦2 = (
𝑎 − 𝑏

2
)

2

+
𝑥2

4
 

Igualant les expressions: 

(
𝑎 + 𝑏

2
)

2

−
𝑥2

4
𝑦2 = (

𝑎 − 𝑏

2
)

2

+
𝑥2

4
 

Simplificant: 

𝑥2 = 2𝑎𝑏 
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4123.- Siguen dues circumferències secants 
tal que: 

𝐴𝑃̅̅ ̅̅ = 6, 𝑃𝑄̅̅ ̅̅ = 3, 𝑅𝐵̅̅ ̅̅ = 4 

Calculeu la mesura del segment 𝐴𝐵̅̅ ̅̅  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
Solució: 

 
Siga 𝐾𝐿̅̅ ̅̅  la corda comuna a les dues circumferències. 

Siguen 𝑄𝑅̅̅ ̅̅ = 𝑎, 𝑄𝐾̅̅ ̅̅ = 𝑏, 𝑄𝐿̅̅ ̅̅ = 𝑐 
Aplicant la potència del punt 𝑄 respecte cadascuna de les dues circumferències: 

𝐴𝑄̅̅ ̅̅ · 𝑅𝑄̅̅ ̅̅ = 𝐾𝑄̅̅ ̅̅ · 𝐿𝑄̅̅ ̅̅  
9𝑎 = 𝑏𝑐 
 

𝑃𝑄̅̅ ̅̅ · 𝐵𝑄̅̅ ̅̅ = 𝐾𝑄̅̅ ̅̅ · 𝐿𝑄̅̅ ̅̅  
3(𝑎 + 4) = 𝑏𝑐 
 
Igualant ambdues expressions: 
9𝑎 = 3(𝑎 + 4) 
Resolent l’equació: 

𝑄𝑅̅̅ ̅̅ = 2 

𝐴𝐵̅̅ ̅̅ = 13 + 𝑎 = 15 
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4124.- Un triangle rectangle amb tres 
quadrats que formen un triangle 
interior més menut. Quina és la 
fracció blava màxima? 
 
 
 
 
 
 
Solució: 

Siga el triangle rectangle 𝐴𝐵𝐶
∆

, 𝐴 = 90°, 𝐴𝐵̅̅ ̅̅ = 𝑐, 𝐴𝐶̅̅ ̅̅ = 𝑏, 𝐵𝐶̅̅ ̅̅ = 𝑎, ∠𝐴𝐶𝐵 = 𝛾 

Siga 𝐴𝑃̅̅ ̅̅ = ℎ altura sobre la hipotenusa. 

Siga el triangle rectangle 𝐷𝐸𝐹
∆

, 𝐷 = 90° 
Els dos triangles són semblants. 

Siga 𝐷𝑄̅̅ ̅̅  altura sobre la hipotenusa. 
𝐷, 𝐴, 𝑃, 𝑄 estan alineats. 

𝐴𝐷̅̅ ̅̅ = 𝑎 

𝐷𝑄̅̅ ̅̅ = 2𝑎 + ℎ 
La proporció d’àrees és: 

𝑆𝐴𝐵𝐶

𝑆𝐷𝐸𝐹
= (

ℎ

2𝑎 + ℎ
)

2

 

L’àrea del triangle 𝐴𝐵𝐶
∆

 és: 
ℎ = 𝑏 · sin 𝛾 , 𝑏 = 𝑎 · cos 𝛾 

ℎ =
1

2
𝑎 · sin 2𝛾 

La funció proporció és: 

𝑝(𝛾) = (
sin 2𝛾

4 + sin 2𝛾
)

2

 

𝑝′(𝛾) = 0 quan  𝛾 =
𝜋

4
 

La proporció màxima és: 

𝑝 (
𝜋

4
) = (

1

5
)

2

=
1

25
 

  

0,53 cm
2

17,85 cm
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4125.- En la figura, els segments del 
mateix color són paral·lels. 

Calculeu l’àrea del triangle 𝐴𝐵𝐶
∆

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
Solució: 

Siga el triangle 𝐴𝐾𝑄
∆

, 𝐴𝐾̅̅ ̅̅ = 𝑎 

Els triangles 𝐴𝐾𝑄
∆

, 𝐿𝐵𝑀
∆

, 𝑃𝑁𝐶
∆

, 𝐴𝐵𝐶
∆

  són semblants. 
Aplicant el teorema de Tales: 
 

𝐿𝐵̅̅̅̅ = 2𝑎, 𝐾𝐿̅̅ ̅̅ = 𝑃𝑁̅̅ ̅̅ = 3𝑐 

𝐴𝐵̅̅ ̅̅ = 6𝑎 
 

𝑆𝐴𝐵𝐶 = 62 · 𝑆𝐴𝐾𝑄 = 36 
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4126.- En la figura dos segments són tangents a la 
circumferència de radi 6. 
La proporció entre l’àrea rosa i la blava és 2 ∶ 3 

Calculeu la mesura del segment 𝑂𝐴̅̅ ̅̅  
 
 
 
 
 
 
 
 
Solució: 

Siguen 𝐾𝑃̅̅ ̅̅ , 𝐾𝑄̅̅ ̅̅  segments de tangència. 
Com que la proporció entre l’àrea rosa i la blava és 2 ∶ 3 

∠𝑃𝑂𝑄 =
2

5
· 360° = 144° 

𝜃 = 36° 
∠𝑂𝐾𝑃 = 18° 
∠𝑂𝐾𝐴 = 54° 

𝑂𝐾̅̅ ̅̅ =
𝑂𝑃

sin 18°
=

6

sin 18°
 

𝑏 = 𝑂𝐾̅̅ ̅̅ · sin 54° = 6
cos 36°

cos 72°
= 6

Φ
2

2 (
Φ
2 )

2

− 1

= 6 · Φ2 = 3(3 + √5) 
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4127.- La figura està formada per un trapezi isòsceles 
tal que la diagonal s’ha dividit en tres parts de longituds 
2, 1, 3. 
Calculeu l’àrea del trapezi. 
 
 
 
 
 
 
 
Solució: 

Siga el trapezi isòsceles 𝐴𝐵𝐶𝐷 de costats paral·lels 𝐴𝐵̅̅ ̅̅ , 𝐶𝐷̅̅ ̅̅  

Siga 𝐷𝐾̅̅ ̅̅ = 2, 𝐾𝐿̅̅ ̅̅ = 1, 𝐿𝐵̅̅̅̅ = 3 

siguen 𝐴𝐷̅̅ ̅̅ = 𝐵𝐶̅̅ ̅̅ = 𝑎, 𝐶𝐷̅̅ ̅̅ = 𝑏 

Els triangles rectangles 𝐷𝐿𝐴
∆

, 𝐵𝐿𝐴
∆

 són iguals. 

Aleshores, 𝐴𝐵̅̅ ̅̅ = 𝐴𝐷̅̅ ̅̅ = 𝑎 
Aplicant el teorema de Pitàgores als triangles rectangle 

𝐶𝐾𝐷
∆

, 𝐵𝐾𝐶
∆

 

𝑏2 − 4 = 𝑎2 − 16 
(𝑎 + 𝑏)(𝑎 − 𝑏) = 12 
 

Siga 𝑃 la projecció de 𝐷 sobre 𝐴𝐵̅̅ ̅̅  

𝐴𝑃̅̅ ̅̅ =
𝑎 − 𝑏

2
, 𝐵𝑃̅̅ ̅̅ =

𝑎 + 𝑏

2
 

Aplicant el teorema de Pitàgores als triangles rectangle 

𝐴𝑃𝐷
∆

, 𝐵𝑃𝐷
∆

 

𝑎2 − (
𝑎

𝑎 − 2
)

2

= 36 − (
𝑎 + 𝑏

2
)

2

 

𝑎(𝑎 + 𝑏) = 36 
 
Dividint les dues expressions: 

𝑏 =
2

3
𝑎,  

Resolent el sistema: 

𝑎 =
6√15

5
, 𝑏 =

4√15

5
 

𝐴𝑃̅̅ ̅̅ = √21 
L’àrea del trapezi 𝐴𝐵𝐶𝐷 és: 

𝑆𝐴𝐵𝐶𝐷 =

6√15
5

+
4√15

5
2

√21 =
3√35

5
 

  

,75

Resultado: 1,50
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Resultado: 4,50
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2
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4128.- En el triangle rectangle de la figura 
calculeu la mesura del segment x 
 
 
 
 
 
 
Solució: 
Siga 𝛽 = ∠𝐴𝐸𝐶 

𝐶𝐷̅̅ ̅̅ = √121 + 𝑥2, 𝐶𝐸̅̅ ̅̅ = √221 + 20𝑥 − 𝑥2, 𝐶𝐵̅̅ ̅̅ = √221 + 40𝑥 + 4𝑥2 

Aplicant el teorema dels sinus al triangle 𝐶𝐷𝐸
∆

: 

𝐷𝐸̅̅ ̅̅

sin 𝛼
=

𝐶𝐷̅̅ ̅̅

sin 𝛽
 

10 

11

√221 + 40𝑥 + 4𝑥2

=
√121 + 𝑥2

11

√221 + 20𝑥 − 𝑥2

 

Elevant al quadrat i simplificant: 

𝑥4 + 20𝑥3 − 58𝑥2 − 1580𝑥 + 4641 
Resolent l’equació: 
𝑥 = 3, 𝑥 = 7 
 
 
 
 
 

      
  

,25
Resultado: 2,75 Resultado: 0,75
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4129.- La figura està formada per dos 
quadrats. 
Calculeu la proporció entre les sumes de 
les longituds dels segments taronja i dels 
segments verds. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
Solució: 
 

 
 
Notem que ∠𝐴𝑀𝐸 = 90°, ∠𝐶𝑀𝐺 = 90° 
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M
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90,0 °
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MG=MC
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gir de centre M i 90º transforma G en C

gir de centre M i 90º transforma L en D



4130.- Calculeu el volum del prisma recte triangular de la 
figura. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
Solució: 
Siga el prisma recte triangular 𝐴𝐵𝐶𝐴’𝐵’𝐶’ 
Siga 𝐴′𝐶′̅̅ ̅̅ ̅̅ = 2, ∠𝐴′𝐵′𝐶′ = 90°, ∠𝐵′𝐶′𝐴′ = 60° 

𝐵′𝐶′̅̅ ̅̅ ̅̅ = 1, 𝐴′𝐵′̅̅ ̅̅ ̅̅ = √3 
Aplicant el teorema de Pitàgores al triangle 

rectangle 𝐴′𝐵′𝐶
∆

, 𝐵′ = 90° 

𝐴′𝐶̅̅ ̅̅̅ = 2√3 
Aplicant el teorema de Pitàgores al triangle 

rectangle 𝐴′𝐴𝐶
∆

, 𝐴 = 90° 

𝐴𝐴′̅̅ ̅̅ ̅ = 2√2 
El volum del prisma és: 

𝑉𝑝𝑟𝑖𝑠𝑚𝑎 =
1

2
· 1 · √3 · 2√2 = √6 

 


