Problemes de Geometria per a ’ESO 422

4211.- Tres triangles tenen la mateixa base.
Determineu I'angle superior del mig y en funcié dels
altres a, 8

Solucié:

angleAFG= a+o
angleAGB= a+2§
angleGHB= B+¢
angleAGB= B+2¢
e=(a—P+25)/2

angleDFG=180°-(a.+93)

angleGHD=180°- (B+¢)
3 D+F+G+H=360°
A Y+180—(0t+8)+01+28+180—(B+€)=360

y=(a+P)/2




4212.- En una circumferéncia de centre O i radi 7
s’han dibuixat dos poligons iguals.
Calculeu l'area blava.

angleAOB=45°

[OAB]=(1/2)-72-sqrt(2)/2
[Blava]=Pi-72-6-[OAB]=49-PI-(147/2)sqrt(2)




4213.- En el rectangle de la figura s’ha
dibuixat tres triangles rectangles i dues

circumferéncies inscrites a dos d’ells.
Calculeu la proporcié

R
r
r

Solucio:

D C

Q
R
T
.
P
A K E B

Siga el rectangle ABCD.

Siga DE = a,AD = b,AE = ¢

Siga a = 2£AED

Siga T el punt de tangéncia comu a les dues circumferéncies.
AK =PK =1r,ET =EK =R

¢ a _ T

al’l2 = R \ \

Els triangles rectangles DAE, DEC s6n semblants.

Aplicant el teorema de tales:
r o c
=—=cosa
a

1—cosa
cosqg = |[—
1+ cosa

Elevant al quadrat i simplificant:

cos?a+cos?a+cosa—1=0
2

- - )1+

R
T

1 3 3
= §<1 + J19 —3v33 + J19 + 3\/33) ~ 1.8393



A
4214.- En la figura ABC és un triangle equilater i

DCEF un quadrat. /\
Calculeu la proporcié entre les arees dels triangles F -

A A
AFG,ABC

Solucio:

Siga CE = a, costat del quadrat.
SigaBE = b

BC=a+bh

BF =2-BE =2b

A
Aplicant el teorema de Pitagores al triangle rectangle BEF:
3b?% = a?

A A
Els triangles rectangles BDF, GEC sén iguals.
GE=BE =b

FG=a-b

A A
Els triangles ABC, AFG sbn equilater.
Les arees sbn proporcionals als quadrats de la proporci6 dels costats:

SAFG_(a—b)z_a2+b2—2ab_4b2—2\/§b2_2—\/§_7 e
“\a+b/ aZ+b%2+2ab  4h2 +23b2 2++3

SABC



4215.- La figura esta formada per un trapezi
rectangle i un semicercle.
Calculeu 'area ombrejada.

Solucié:

Siga el trapezi rectangle ABCD.

Els costat AD, BC s6n tangents a la semicircumferéncia.
BC=CT =1

siga P la projeccio6 de C sobre el costat AD

DP=3,CD =5

A
Aplicant el teorema de Pitagores al triangle rectangle DPC:
AB=PC =14
L’area ombrejada és igual a I'area del trapezi menys 'area

del semicercle de radi 2:

4+1 1,
Sombrejada = — 4 —EHZ =10-2m = 3.7168




4216.- La figura esta formada per un quadrat i la

circumferéncia inscrita.
Calculeu la proporcié entre I'area ombrejada i I'area del
quadrat.
Solucio:
D N C D N C
M M
A B

AB=2 [BMN]=[MCN]
L'area ombrejada és igual a I'area d'un quadrant de radi 1
La proporci6 d'arees és

[Ombrejada]/[[ABCD]=PIl/16



4217.- La figura esta formada per una
circumferéncia i tres cordes.
Calculeu la proporcié:

a+b
c
Solucio:
D
b
a
A
o) C

AC=2R
AB=BC=R-sqrt(2)

Teorema Tolomeu
R-sqrt(2)-(a+b)=2R-c
(at+b)/c=sqrt(2)



2118.- La figura esta formada per una
circumferéncia de centre 0.

Determineu I'area del quadrilater ombrejat.

Soluci6:

angleKBD=45°
BK=45

angleBAC=x
angleBDC=x

F

C Siga el quadrat KBFD
A

angleDAK=45%+x
B angleFDC=45°x
angle DCF=45°%+x

Triangles AKD, CFD iguals
[ABCD]=[KBFD]=49



4219.- La figura esta formada per cinc hexagons

regulars.
Calculeu la proporcié entre I'area roja i I'area blava.

Solucié:

[ABCDEF]=P
JK=(1/2)AB
FG=(3/2)AB

GH=(3/4)AB
[Blava]=2-(3/4)2-P=(9/32)-P

[Blancal=2-(1/4)-P
[Roja]=P-([Blava]+[Blanca)=(7/32)-P

[Roja)/[Blava]=7/9




4220.- La figura esta formada per una
semicircumferéncia de radi 5 i dos quadrats.
Calculeu 'area ombrejada.

Solucié:
D
OK=5
AB=c
= OE=sqrt(25-c?)
A 5+sqrt(25-c?)=2c
c=4

[AEFD]=2-42=32




