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4261.- La figura està formada per un una 
circumferència i una circumferència tangent. 
El triangle que té els vèrtex en els extrems dels 
diàmetre de la semicircumferència i és tangent a la 
circumferència forma un triangle d’àrea 49 i un 
quadrilàter d’àrea 𝑋. 

Calculeu l’àrea 𝑋 
 
 
 
 
 
Solució: 
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C
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24,14 cm

6,76 cm
2,14 cm

2

2,23 cm
2

Resultado: 51,00

49

M

N

PQ

OA=AT=r, KO=r/2

angleKAO=a
tan a=1/2, tan(2a)=4/3

OC=(4/3)r, TQ=(4/5)r, AQ=(3/5)r

[DEC]=49, [TT'ED]=X

X

J

TJ=(3/10)r

Teorema Pitàgores TNK

TN=(2/5)r

AP=x, PD=(4/3)x, OP=r-x

Teorema Pitàgores OPD
x=(18/25)r

DM=PO=(7/25)r

(49+X)/49 = (TN/DM)²

X=51

49

X



4262.- En la figura, calculeu la mesura de 
l’angle x 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
Solució: 
∠𝐵𝐴𝐶 = 20° 
∠𝐵𝐶𝐷 = 10° 
∠𝐷𝐴𝐶 = 50° 
∠𝐷𝐶𝐴 = 50° 
Siga 𝐴𝐷̅̅ ̅̅ = 𝐶𝐷̅̅ ̅̅ = 𝑎 

Siga 𝐵𝐷̅̅ ̅̅ = 𝑐 

Aplicant el teorema dels sinus al triangle 𝐴𝐵𝐷
∆

: 
𝑎

sin(70° + 𝑥)
=

𝑐

sin 20°
 

Aplicant el teorema dels sinus al triangle 𝐵𝐷𝐶
∆

: 
𝑎

sin 𝑥
=

𝑐

sin 10°
 

Dividint ambdues expressions: 
sin 𝑥

sin(70° + 𝑥)
=

sin 10°

sin 20°
 

2 · cos 10° · sin 𝑥 = sin(70° + 𝑥) 

sin(𝑥 − 10°) + sin(𝑥 + 10°) = sin(70° + 𝑥) 
sin(𝑥 − 10°) = sin(70° + 𝑥) − sin(𝑥 + 10°) 
sin(𝑥 − 10°) = 2 · cos(𝑥 + 40°) · sin 30° 
sin(𝑥 − 10°) = cos(𝑥 + 40°) 
𝑥 − 10° = 90° − (𝑥 + 40°) 
𝑥 = 30° 
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4263.- La figura està formada per un rectangle 
que conté dos quadrants iguals i una 
semicircumferència amb el diàmetre sobre el radi 
d’un quadrant. 
Calculeu la proporció: 
𝑎

𝑏
 

 
 
 
 
Solució: 
 

 
 
  

A M

D

B

C

N

Q

b

P

a

K

AP=a, CQ=b

K punt mig CQ

angleAPM=90º
angle BKC=90º

Els triangles APM, BKC són iguals

APM, AKB semblants i de raó 1:2

KB=2·PM

b/2=PM
a=KB

a=b

b

a



4264.- Calculeu l’àrea del rectangle ombrejat i 
la mesura del segment 𝑥 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
Solució: 
 

 
 
 
  

,4 Resultado: 4,00 Resultado: 7,20

B

C

F

D

A

x
10

8

4,80 cm

P angleACB=angleCDF

angleACB=angleBDA

angleADF=90º

PD=5

PF=15

x=DF=12

[FDP]=12·5/2=30

[ABDC]=4·[CDP]=4·(5/13)·[FDP]=600/137,38 cm
2

,4 Resultado: 4,00 Resultado: 7,20

B

C

B

D

A

x
10

8

4,80 cm



4265.- La figura està formada per un quadrat i dos 
triangles equilàters. 
Calculeu la proporció entre l’àrea ombrejada i l’àrea del 
quadrat. 
 
 
 
 
 
 
 
 
Solució: 
Siga el quadrat 𝐴𝐵𝐶𝐷. 

Siguen els triangles rectangles 𝐵𝐸𝐹
∆

, 𝐹𝐸𝐺
∆

 de costat 𝐵𝐸̅̅ ̅̅ = 𝑐 

𝐶𝐸̅̅̅̅ =
1

2
𝑐, 𝐶𝐺̅̅ ̅̅ =

√3

2
𝑐 

𝐵𝐶̅̅ ̅̅ =
3

2
𝑐, 𝐷𝐺̅̅ ̅̅ =

3 − √3

2
𝑐 

Siga 𝐾 la projecció de 𝐹 sobre 𝐴𝐷̅̅ ̅̅  

𝐾𝐹̅̅ ̅̅ =
3 − √3

2
𝑐 

𝐽𝐾̅̅ ̅ =
√3

3
𝐹𝐾̅̅ ̅̅ =

√3 − 1

2
𝑐 

L’àrea del trapezi 𝐽𝐹𝐺𝐷 és: 
 

𝑆𝐽𝐹𝐺𝐷 = 𝑆𝐾𝐹𝐺𝐷 + 𝑆𝐽𝐾𝐹 = 𝑐 ·
3 − √3

2
𝑐 +

1

2
·

3 − √3

2
𝑐 ·

√3 − 1

2
𝑐 =

3

4
𝑐2 

L’àrea del quadrat 𝐴𝐵𝐶𝐷 és: 

𝑆𝐴𝐵𝐶𝐷 =
9

4
𝑐2 

La proporció d’àrees és: 

𝑆𝐽𝐹𝐺𝐷

𝑆𝐴𝐵𝐶𝐷
=

3
4

𝑐2

9
4 𝑐2

=
1

3
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K



4266.- La figura està formada per un quadrat i un 
quadrant de costat 7. 

Calculeu la mesura del segment 𝐸𝐹̅̅ ̅̅  
 
 
 
 
 
 
 
Solució: 

Siga 𝐸𝐹̅̅ ̅̅ = 𝑎 

Els triangles rectangles 𝐵𝐴𝐺
∆

, 𝐵𝐸𝐹
∆

 són semblants. 
aplicant el teorema de Tales: 

𝐵𝐸̅̅ ̅̅ = 2𝑎 

Siga 𝐾 la projecció de 𝐹 sobre 𝐶𝐷̅̅ ̅̅ . 

𝐹𝐾̅̅ ̅̅ = 7 − 𝑎, 𝐷𝐾̅̅ ̅̅ = 7 − 2𝑎 

Aplicant el teorema de Pitàgores al triangle rectangle 𝐷𝐾𝐹
∆

: 

49 = (7 − 𝑎)2 + (7 − 2𝑎)2 
Simplificant: 

5𝑎2 − 42𝑎 + 49 = 0 
Resolent l’equació: 

𝑎 = 𝐸𝐹̅̅ ̅̅ =
7

5
 

 
 
  

,5
Resultado: 3,50

D C

A
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B
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E

0,70 cm

7
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Resultado: 3,50
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A
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4267.- La figura està formada per un quadrat i un 
quadrant. 
Calculeu la mesura del segment 𝑟 
 
 
 
 
 
 
 
 
Solució: 

Siga el quadrat 𝐴𝐵𝐶𝐷 de costat 𝐴𝐵̅̅ ̅̅ = 𝑟 

Siguen 𝐾, 𝐿 les projeccions de 𝑃 sobre els costats 𝐴𝐵̅̅ ̅̅ , 𝐶𝐷̅̅ ̅̅ , respectivament. 

Siga 𝑃𝐿̅̅̅̅ = 𝑎 
sin 𝛼 = 𝑎 

sin 2𝛼 =
𝑟 − 𝑎

𝑟
 

sin 2𝛼 = 2 · sin 𝛼 · cos 𝛼 = 2𝑎 · √1 − 𝑎2 
Igualant les expressions: 

2𝑎√1 − 𝑎2 =
𝑟 − 𝑎

𝑟
 

 

Aplicant el teorema de Pitàgores al triangle rectangle 𝐴𝐾𝑃
∆

: 

𝑟2 = 𝑟2 + 𝑎2 − 2𝑎𝑟 + 𝑟2 + 1 − 𝑎2 − 2𝑟√1 − 𝑎2 

2𝑟√1 − 𝑎2 = 𝑟2 − 2𝑎𝑟 + 1 

𝑟2 − 2𝑎𝑟 + 1 =
𝑟 − 𝑎

𝑎
 

2𝑟𝑎2 − (2 + 𝑟2)𝑎 + 𝑟 = 0 
Resolent l’equació: 

𝑎 =
1

𝑟
 

 

𝑟 −
1
𝑟

𝑟
= 2

1

𝑟
√1 −

1

𝑟2
 

𝑟2 − 1 = 2√𝑟2 − 1 

𝑟 = √5 
  

2 Resultado: 4,47

1

r

Resultado: 2,00



2 Resultado: 4,47

CD

A B

P
1

r

Resultado: 2,00





K

L



4268.- Dos segments perpendicular dins d’una 
circumferència mesuren 12, 5. 
El segment que mesura 12 passa pel centre. 
Calculeu el radi r de la circumferència. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
Solució: 

Siga 𝐴𝐵̅̅ ̅̅ = 12, 𝐴𝐶̅̅ ̅̅ = 5 

Aplicant el teorema de Pitàgores al triangle rectangle 𝐴𝐵𝐶
∆

: 

𝐵𝐶̅̅ ̅̅ = 13 

Siga la circumferència de centre 𝑂 i radi 𝑂𝐵̅̅ ̅̅ = 𝑟 

La mediatriu del segment 𝐵𝐶̅̅ ̅̅  passa pel centre de la 
circumferència. 

Siga M el punt mig del segment 𝐵𝐶̅̅ ̅̅  

𝐵𝑀̅̅̅̅ ̅ =
13

2
 

Els triangles rectangles 𝐴𝐵𝐶
∆

, 𝑀𝐵𝑂
∆

 són semblants. 
Aplicant el teorema de Tales: 

𝑟

13
=

13
2

12
 

𝑟 =
169

24
 

  

,4 Resultado: 4,80 Resultado: 2,00

2,82 cm

Resultado: 7,04

5

12

r

,4 Resultado: 4,80 Resultado: 2,00

A
B

C

O

2,82 cm

Resultado: 7,04

M



4269.- La figura està formada per un triangle 
equilàter i un hexàgon regular. 
Calculeu l’àrea de l’hexàgon regular. 
 
 
 
 
 
 
 
 
Solució: 
 

 
 
 
  

A B

C

E

I

H

GF2

BG=CE=x

CG=2x

AC=2+x, BC=3x

2+x=3x
x=1

[CEFGHI]=6·sqrt(3)/4=(3/2)sqrt(3)

2



4270.- En la figura, calculeu l’àrea del rectangle 
ombrejat. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
Solució: 
 

 
 

LE

F
A

G

H

D C

B

4

2

1

J K

8,79 cm
2

1

2

28 cm²

30 cm²

12 cm²

EF=7

AG=3

GH=4

AJ=5

JK=6

AB=JK-2=4

AD=EF-2=5

[ABCD]=20

4

2

1

7,28 cm
2

1

2

28 cm²

30 cm²

12 cm²

EF=7

AG=3

GH=4

AJ=5

JK=6

AB=JK-2=4

AD=EF-2=5

[ABCD]=20


