Problemes de Geometria per a I’'ESO 437

4361.- Calculeu la proporcié entre I'area del quadrilater
EIJT i 'hexagon regular ABCDEF.

Solucio: o
Siga I’hexagon regular ABCDEF de costat AB = 2
L’area és:

V3
SABCDEF = 6'7'4 =63
BF = 2V3

A

aplicant el teorema de Pitagores al triangle BFM:
FM = EM =13

Siga £ZMFE =«

, V12 1 F
SsIn@ = —,C0Sax = —
V13 V13
A
Aplicant el teorema dels sinus al triangle FET:
IE B 2
sina  sin(30° + a)
V12
TE =2 13 _ 8v3
1.1 V3412 7
2 V13 2 13
W0 = 1 TP = 5
¢=3MP=3
A A

Els triangles rectangles IPM,JQM sén semblantsiderad 5 : 1
aplicant el teorema de Tales:
_ 1_ 83

T=-1E =—
JT=3 35

L’area del trapezi ETJI és:

Sery = 2=
ET]I 2 35
La proporcio d’arees és:

48V3

Serj__ 735 _ 8
SABCDEF 6v3 35




4362.- La figura esta formada per un pentagon regular
estrellat i un pentagon regular.
Calculeu la proporcié entre I'area ombrejada i I'area

total.

Solucié:

La proporci¢ és 1 : 2



4363.- La figura esta formada per dues
circumferéncies de radi 2.
Calculeu 'area de la zona ombrejada!

Solucié

angleQPC=60°
angleCPB=30°

angleCAB=(1/2)angleCPB=15°

angleMQP=2-angleMAP=30°
g angleMQC=90°

S=pi/4-22-(1/2)-22=pi-2




4364.- La figura esta formada per un quadrat del qual

s’ha tragat els punts migs de dos costats.
Calculeu la proporcié entre I'area blava i I'area verda.

Solucié:

D M c

AB=1
angleNPB=90°
BP=x, AP=2x
Teorema Pitagores APB
5x2=1
[APB]=x2=1/5

PN=x/2

AP=sqrt(5)/2
Teorema Pitagores APM
MP=(3/10)sqrt(5)

[PNCM]=[PNM]+[MCN]=3/40+1/8=1/5
[PNCM]/[APB]=1




4365.- La figura esta formada per un quadrat i un
triangle ombrejat de base 1.
Calculeu la seua area.

Solucié:

angleBKN=angleKAB=angleMLN

Els triangles rectangles ABK, LMN son iguals
BK=MN=1

[MNK]=1/2




A A
4366.- Els perimetres dels triangles ABC, AED A
estan en proporcio 1 : 2

Calculeu la proporcié entre I'area rosa i I'area D
blava.

E

B
Solucié:

A A
Els triangles ABC, ADE s6n semblants.
Les arees sbn proporcionals als quadrats de la proporcié dels perimetres.
La proporcio entre I'area rosa i I'area blava és
SBcDE _ Sapc — SapE _ SaBc _1=92_1

SADE SADE SADE



4367.- La figura esta formada per tres hexagons regulars.
Calculeu la proporci6 entre I'area de I'hexagon groc i
I'area de la zona roja.

Solucié:

Siga I'nexagon regular ABCDEF de costat AB = 1

3
SaBCDEF =E\/§
BE =2,GH = 4
— 5
d(0,GH) =E\/§

d(A, HN) =;x/§

4+2 5 3 1 5 11
SHarE = ScHBE — SEFAB — SABH =T'§\/§—Z\/§—E'1'§\/§=7\/§

La proporci6 entre les arees és:
3
S 7\/§ 3

groga _ —

Sverda 2. % \3 22




4368.- La figura esta formada per un
rectangle auri, dos quadrats, el gran d’area
22 i una semicircumferencia.

Calculeu l'area del quadrat rosa.

Solucio:

Siga el rectangle auri ABCD de costats AD = a,AB = %
Siga el quadrat BEFC d’'area 22

a? =22

El rectangle AEFD és auri.

AE=a-®

Siga 0 el punt mig del segment DF, centre de la
semicircumferéncia.

- - a

OF = 0G = E(D

Aplicant el teorema de Pitagores als triangles rectangles

A A
DCG,0CG:

_ a2 a- d\? a-d a\’
= () (5% - (4525 ) -
6*=(3) +< 2 2 @ ¢
L’area del quadrat DGHI és:

Speui = a* = 22

22

22




4369.- La figura esta formada per una circumferencia que
conté 6 triangles equilaters dos d’ells d’area 1.
Calculeu l'area de la suma dels 6 triangles equilaters.

Solucio: v
A -
Siga el triangle equilater ABC de costat AB = a i area 1.

A -
Siga el triangle equilater ADE de costat AD = b

A —
Siga el triangle equilater CFG de costat CF = a + b F
Siga M el punt mig del costat GC
—— 3a+b
MB

Siga 0 el centre de la circumferéncia circumscrita.

W=E£ﬁ—£(a+b)

32
0—M=W—W=¥(a+b)—§(a+b)=\/—6§(a+b)

Aplicant el teorema de Pitagores al triangle rectangle
A
OMB:

243 3 ° 3a+ by
(T(a+b)> =(?(a+b)> +( _ )

Simplificant:
a’?—ab—-b*>=0

a ® = 1++/5

b 2

Scre _ (a + b)z _ @2
Sasc a

Scrg = @?

SADE _ (b) 1
Sipc  \a d2
1

SapE = a

L’area ombrejada és:
1
Sombrejada = 2(Sapc *+ Scre + Sape) = 2 (1 + @ + E) =8



4370.- La figura esta formada per un quadrat i quatre

segments que uneixen vértexs amb punts migs dels
costats.

Calculeu la proporcié entre 'area ombrejada i I'area del
quadrat.

Solucié:
D C
AB=2
K . [ABCD]=4
E angleAKL=90°
KDL=x, AK=2x
x=(2/5)sqrt(5)
EL=y, DE=y/2, AE=EL=2-y/2=y
A B

y=4/3

DL=(2/3)sqrt(5)
KL=DL-x=(4/15)sqrt(5)
[AKLM]=AK-KL=16/15
[AKLMJ/[ABCD]=4/15



