
Problemes de Geometria per a l’ESO 438 
 
 
 
 
 
4371.- La figura està formada per una 
semicircumferència de radi 5 i dos quadrats. 
Calculeu l’àrea ombrejada pels dos quadrats. 
 
 
 
 
 
 
 
 
Solució: 
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5

AB=a, FG=b

AF=a·sqrt(5)

Els triangles rectangles 
AFG, AEF són semblants

Aplicant Teorema de Tales:

b/10=a/(a·sqrt(5)

b=2·sqrt(5)

Teorema Pitàgores AFG

5a²=10²-(2·sqrt(5))²

a²=16

[AEFD]=32

4,00 cm
2

,5 Resultado: 2,50
Resultado: 2,00 Resultado: 4,47

5

AB=a, FG=b

AF=a·sqrt(5)

Els triangles rectangles 
AFG, AEF són semblants

Aplicant Teorema de Tales:

b/10=a/(a·sqrt(5)

b=2·sqrt(5)

Teorema Pitàgores AFG

5a²=10²-(2·sqrt(5))²

a²=16

[AEFD]=32

4,00 cm
2



4372.- En el quadrat de la figura s’han dibuixat tres 
triangles. 
Calculeu la proporció entre l’àrea verda i l’àrea blava. 
 
 
 
 
 
 
 
Solució: 
 

 
 

Notem que les àrees dels triangles 𝐴𝐿𝐾
∆

, 𝐵𝐶𝐿
∆

 són iguals. 
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L

2,31 cm
2

1,62 cm
2

3,94 cm
2

P

Q

AB=1

AQ=QL=x

BQ=CP=PL=1-x

KPL, BQL semblants

Teorema de Tales

PK=(1-x)²/x

CK=(1-x)/x 

DK=(2x-1)/x

[CKL]+[DKA]=(1/2)(1-x)²/x+(1/2)(2x-1)/x=x/2

[ABL]=x/2

[verda]/[blava]=1

2,31 cm
2

1,62 cm
2

3,94 cm
2



4373.- La figura està formada per tres quadrats 
sobre els costats d’un triangle rectangle. 
Calculeu l’àrea del quadrat blau. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
Solució: 
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sqrt(2)

BC=a, AC=b, AB=c

[LCM]=[ABC]

N

Els triangles CAB, MNC són iguals
MN=b

(1/2)·sqrt(2)·2b=(1/2)ab

a=2·sqrt(2)

[ABDE]=a²=8

,75

sqrt(2)

BC=a, AC=b, AB=c

[LCM]=[ABC]

Els triangles CAB, MNC són iguals
MN=b

(1/2)·sqrt(2)·2b=(1/2)ab

a=2·sqrt(2)

[ABDE]=a²=8



4374.- La figura està formada per dos 
quadrats que comparteixen un vèrtex. 
Calculeu l’àrea del triangle ombrejat. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
Solució: 
 

 
  

1
Resultado: 2,00

B

3,45 cm

D C

A

Resultado: 2,81 cm

G

E

2

F

K

AB=c, DE=d

Triagles DEA, DGC iguals

ange¡lAED=90º

Teorema Pitàgores ADE

c²-d²=4

AED, AKE semblants

AK/2=2/c

AK=4/c

[ABE]=(1/2)c·(4/c)=2

1
Resultado: 2,00

3,55 cm

Resultado: 2,94 cm

2



4375.- La figura està formada per un hexàgon 
regular un quadrat i un triangle equilàter. 
Calculeu l’àrea de la intersecció dels tres polígons 
regulars. 
 
 
 
 
 
 
 
Solució: 

Siga l’hexàgon regular 𝐴𝐵𝐶𝐷𝐸𝐹 de costat 𝐴𝐵̅̅ ̅̅ = 5 

Siga el triangle equilàter 𝐶𝐷𝐺
∆

 
G és el centre de l’hexàgon regular. 
Siga el quadrat 𝐴𝐵𝐻𝐼 
Siga el polígon 𝐺𝐾𝐻𝐽. 
𝐾 és el punt mig del segment 𝐶𝐺̅̅ ̅̅  

𝐺𝐾̅̅ ̅̅ =
5

2
 

𝐵𝐾̅̅ ̅̅ =
5

2
√3 

𝐾𝐻̅̅ ̅̅ = 𝐵𝐻̅̅ ̅̅ − 𝐵𝐾̅̅ ̅̅ = 5 −
5

2
√3 

Siga 𝑃 la projecció de 𝐽 sobre 𝐺𝐶̅̅ ̅̅  

𝐺𝑃̅̅ ̅̅ =
√3

3
𝐻𝐾̅̅ ̅̅ =

5

6
(2√3 − 3) 

𝐽𝐻̅̅̅̅ = 𝐺𝐾̅̅ ̅̅ − 𝐺𝑃̅̅ ̅̅ =
5

3
(3 − √3) 

L’àrea del trapezi rectangle 𝐺𝐾𝐻𝐽 és: 

𝑆𝐺𝐾𝐻𝐽 =

5
2 +

5
3 (3 − √3)

2
· (5 −

5

2
√3) =

25

24
(24 − 13√3) 

 
 
  

,4
Resultado: 2,00

0,2472232503 cm
2

Resultado: 1,5625000000

1,00 cm

0,27 cm

Resultado: 0,67

0,85 cm

Resultado: 1,54514531425

0,6
Resultado: 3,00
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D

BA

F

E

I
H

K

J

0,5562523131 cm
2

Resultado: 1,5625000000

1,50 cm

0,40 cm

Resultado: 0,67

1,27 cm

Resultado: 1,5451453142

5

P



4376.- La figura està formada per un 
hexàgon regular. 
Des de dos vèrtexs de l’hexàgon regular 
s’ha traçat dues tangents a la 
semicircumferència. 
Calculeu la proporció entre l’àrea 
ombrejada i l’àrea de l’hexàgon regular. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
Solució: 
 

 
 
 
  

D

C

B

A

F

D

M

T
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Resultado: 12,00

P

angleMCB=angleMCT=x
AB=1

tan x=sqrt(3)/2

BM=sqrt(3)/2

tan(2x)=4·sqrt(3)

DK=a

CD=sqrt(3)

x/sqrt(3)=ctan(2x)=1/(4·sqrt(3))

x=1/4

[blava]=[CDK]=(1/8)sqrt(3)

[blava]/[ABCDEF]=1/12

[ABCDEF]=(3/2)sqrt(3)

Resultado: 12,00



4377.- La figura està formada per un quadrat i dos 
segments que divideixen el quadrat en tres polígons d’igual 
àrea. 
La distancia entre els dos segments és 1. 
Calculeu l’àrea del quadrat. 
 
 
 
 
 
 
 
Solució: 
 

 

L’àrea del quadrilàter 𝐴𝐸𝐶𝐹 i del triangle 𝐸𝐵𝐶
∆

 són iguals i tenen la mateixa altura. 
Aleshores: 

𝐴𝐸̅̅ ̅̅ = 𝑥, 𝐸𝐵̅̅ ̅̅ = 2𝑥 

𝐵𝐶̅̅ ̅̅ = 3𝑥 

Aplicant el teorema de Pitàgores al triangle rectangle 𝐸𝐵𝐶
∆

: 

𝐸𝐶̅̅̅̅ = 𝑥√13 

𝑆𝐴𝐸𝐶𝐹 = 𝑥 · 3𝑥 = 𝑥√13 · 1 

𝑥 =
√13

3
 

L’àrea del quadrat és: 

𝑆𝐴𝐵𝐶𝐷 = 9𝑥2 = 13 
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1

S

S

S
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S
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4378.- La figura està formada per un quadrat i 

tres rectangles d’àrees 1,Φ,Φ2, Φ3 i una 
semicircumferència. 
Calculeu la proporció entre el quadrat blau i el 
rectangle rosa. 
 
 
 
 
 
 
 
 
Solució: 

Siguen 𝐴𝐵̅̅ ̅̅ = 1, 𝐵𝐶̅̅ ̅̅ = Φ, 𝐶𝐷̅̅ ̅̅ = Φ2 = 1 +Φ,𝐷𝐸̅̅ ̅̅ = Φ3 = 1 + 2Φ 
L’àrea del rectangle 𝐷𝐸𝐹𝐺 és: 

𝑆𝐷𝐸𝐹𝐺 = 1 + 2Φ 
 

𝐴𝐸̅̅ ̅̅ = 3 + 4Φ diàmetre de la semicircumferència de centre 𝑂. 

𝑂𝐴̅̅ ̅̅ = 𝑂𝑃̅̅ ̅̅ =
3 + 4Φ

2
 

𝑂𝐵̅̅ ̅̅ =
3 + 4Φ

2
− 1 =

1 + 4Φ

2
 

Siga 𝐴𝑀̅̅̅̅̅ = 𝐵𝑃̅̅ ̅̅ = 𝑐, costat del quadrat 𝐴𝐾𝐿𝑀 
 
Aplicant el teorema de Pitàgores al triangle 

rectangle 𝑂𝐵𝑃
∆

: 

𝑐2 = (
3 + 4Φ

2
)
2

− (
1 + 4Φ

2
)
2

= 2 + 4Φ 

 
L’àrea del quadrat 𝐴𝐾𝐿𝑀 és: 

𝑆𝐴𝐾𝐿𝑀 = 𝑐2 = 2 + 4Φ 
La proporció d’àrees és: 

𝑆𝐴𝐾𝐿𝑀 = 𝑐2 = 2 + 4Φ 
𝑆𝐴𝐾𝐿𝑀
𝑆𝐷𝐸𝐹𝐺

=
2 + 4Φ

1 + 2Φ
= 2 

 
  

Resultado: 2,00

 ³ ²1

A
B C

G

D

F

E
O

P
M L

K

Resultado: 2,00

 ³ ²1



4379.- En la figura els dos quadrats verds són 
iguals. 
Calculeu l’àrea del rectangle groc. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
Solució: 

Siga el rectangle 𝐴𝐵𝐶𝐷 de costats 𝐴𝐵̅̅ ̅̅ = 1, 𝐵𝐶̅̅ ̅̅ = 𝑎 

𝐷𝐺̅̅ ̅̅ = 𝐶𝐽̅̅̅ =
2√3

3
𝑎 

𝐽𝐺̅̅ ̅ =
√3

3
𝑎 

Aplicant el teorema del cosinus al triangle 𝐽𝐷𝐶
∆

: 

4

3
𝑎2 = 1 +

1

3
𝑎2 + 2 · 𝑎 ·

√3

2
𝑎 

Simplificant: 

𝑎2 − 𝑎 − 1 = 0 

𝑎 = Φ =
1 + √5

2
 

El rectangle 𝐴𝐵𝐶𝐷 és auri, la seua àrea és: 

𝑆𝐴𝐵𝐶𝐷 = 1 · 𝑎 = Φ 
 
  

Resultado: 1,62

6,54 cm
2

6,54 cm
2

1

30º

BA

D

Resultado: 1,62

C

G
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E

J

I

H

6,54 cm
2

6,54 cm
2

1

30º



4380.- La figura està formada per un quadrat i dues 
circumferències. 
Calculeu la proporció: 

𝐷𝐸̅̅ ̅̅

𝐹𝐵̅̅ ̅̅
 

 
 
 
 
 
 
Solució: 

Siga el quadrat 𝑂𝐴𝐵𝐶 de costat 𝑂𝐴̅̅ ̅̅ = 2 

𝑂𝐸̅̅ ̅̅ = 2 

𝑃𝐸̅̅ ̅̅ = 1, 𝑂𝑃̅̅ ̅̅ = √2 
Siga 𝛼 = ∠𝐸𝑃𝑂 

Aplicant el teorema del cosinus al triangle 𝑂𝑃𝐸
∆

: 

4 = 1 + 2 − 2 · 1 · √2 · cos 𝛼 

cos 𝛼 =
−√2

4
, sin𝛼 =

√14

4
 

Siga M el punt mig del segment 𝐷𝐸̅̅ ̅̅  

𝑀𝐸̅̅̅̅̅ = 𝑃𝐸̅̅ ̅̅ · sin(180° − 𝛼) =
√14

4
 

𝐷𝐸̅̅ ̅̅ =
√14

2
 

𝑂𝑇̅̅ ̅̅ = 𝑂𝑃̅̅ ̅̅ − 𝑃𝑇̅̅̅̅ = √2 − 1 

Aplicant el teorema de Pitàgores al triangle rectangle 𝐹𝑇𝑂
∆

: 

𝐹𝑇̅̅̅̅ = √4 − (√2 − 1)
2
= √1 + 2√2 

𝐹𝐺̅̅ ̅̅ = 2√1 + 2√2 

𝐷𝐸̅̅ ̅̅

𝐹𝐺̅̅ ̅̅
=

√14
2

√1 + 2√2
= √

2√2 − 1

8
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