Problemes de Geometria per a ’'ESO 461

5601.- La figura esta formada per quatre

quadrats.
Calculeu la proporcié de I'area ombrejada
i I'area total. \
Solucio:
G F AB=1
K D c EF=c
els triangles BEK, GFK semblants
\\ FK=c/3
CF=c=1+c/3
c=3/2
H E A B

[ABG]=(1/2)-1-/2=3/4
[ABCKFG]=3+c?=21/4

[ABG]/[ABCKFG]=1/7



5602.- En la figura, els angles x,y sén
complementaris, x +y = 90°.
Calculeu l'area del triangle ombrejat.

Solucio: L L
Siga el paral-lelogram ABCD,AD = 1,AC =2
SigaCD =a

¢2ABD = £ADC =180° -y =90°+x

A
Aplicant el teorema dels sinus al triangle ACD:
2 1

cosx sinx
1 1 2
tanx = —,sinx = —,cosx = —

2 Vs Vs

A
Aplicant el teorema del cosinus al triangle ACD:
2
1=a’+4-2-a-2-—

V5
Simplificant:
2 5 +3=0
a” ——a =
V5
Resolent I'equacio;
3
a=—
\/g A
L’area del triangle ACD és:
S L1 sin@0e ) = 22D
= — «—— -+ Slh X)) =——— — = —
ACD 2 \/g 2\/5 \/g 5




4603.- La figura esta formada per dos
hexagons regulars iguals.

Calculeu la mesura de I'angle a /’r
‘l

Solucié:

angleCBK=30°

anglePAL=anglePBK=30°




4604.- La figura esta formada per tres quadrats i un H

triangle isosceles.
Calculeu la proporcié:
a

b

Solucio:

EF=c, FJ=d
b=c+d

AE=(1/2)c
BJ=(1/2)d

" a=AB=b+(c+d)/2=(3/2)b

g alb=3/2




4605.- La figura esta formada per un triangle
equilater que conté dos semicercles i un cercle.
El semicercle menut té area 1, Calculeu I'area del
semicercle gran.

Soluci6:
C
E
K
L
. D
A M B

Siga el semicercle grande centre TiradiTD =TM =r
Siga el cerclede centre Liradi LT =LK = s

A
Aplicant raons trigopnométriques al triangle rectangle LTD
T
=3
S A
L és el baricentre del triangle equilater FEC
Aplicant la propietat del baricentre:
CL=2-IT
CK=r
Siga el semicercle de centre K i radi KE = ¢t

A
Aplicant raons trigonométriques al triangle rectangle KEC

S
Z=72

t
L’area del semicercle menut és 1:
1 ! t?
= =TT
Y 2 . ’
L’area del semicercle gran és:
1 1

1
ST=ETL'~T'2=ET[~3SZ=§7T'3'4t2=12



4606.- La figura esta formada per tres quadrats,

dos d’ells iguals.
Calculeu la proporcié entre les arees del triangle

verd i el rosa.

Solucio:

FI=GI=CG=a, x=2a

Els triangles CFE, BIC iguals
BJ=a
Els triangles ALB, CFE iguals
angleALB=90°

HGM, HTK semblants deraé 3: 4

HM:MK=3:1

[HAMJ/[AMK] = HM: MK = 3 : 1



4607 .- La figura esta formada per quatre
quadrats i un rectangle.
Calculeu l'area total de la figura.

Solucio: L
Siguen els quadrats ABMH, EFGL de costat AB = 1
Siguen els quadrats BCDE, BEKN de costat BE = x H M L

Siga el rectangle KLMN de costats NK = x,KL=1—x

A A
Els triangles rectangles AEK, GLK s6n semblants. N
aplicant el teorema de Tales:
x 1-—x
1+x 1

Simplificant: A B E
x2+x—-1=0
Resolent I'equacio:

-1+vV5 1
x=—e e = -1 c b
2 D

L’area total de la figura és:

1
SapcpereH = 2 Sapmu + Scpem =2+ x(1+x) =2 +5¢ =3



4608.- En la figura, calculeu 'area de la zona

ombrejada. 1
Solucié:
D AB=C
C
1 CM=sqrt(5)/2
E
CF=MF=sqrt(5)/4
CE=ME
Teorema Pitagores EDC, EAM
(c-1)2+c?/4=c2+1
H H C=8
A M B CE=sqrt(65)

EF=3-sqrt(5)
[CDEF]=[CDE]+[CEF]=19



4609.- La figura esta formada per un quadrat inscrit en un
pentagon.

El triangle groc és equilater.

el triangle verd és isosceles.

Calculeu la proporci6 entre I'area del triangle groc i el
triangle rosa.

Solucio:

A
Siga el triangle equilater ABC de cost AB = ¢
SigaBK = a
CK =CE =x
£2CBK =120°

A

Aplicant el teorema del cosinus al triangle CBK:
x?2=x2=c*+a*+ac

A
Aplicant el teorema de Pitagores al triangle CDE:

2 2 2

X c
2c2=c?+a’+ac

a’+ca—c?=
Resolent I'equacio:

-1+v5 1
a= — c= ac )
L’area del triangle equilater ABC és:
SaBc = ?CZ

A
L’area del triangle CBK és:

Seox = o in1200 = Y2 1 o2
CBK—anSIH _4(DC

La proporci6 d’arees és:

V3
SaBc _ Tcz _q)_l+\/§
ScBk ﬁ 2

2

1
N




4610.- La figura esta formada per un triangle
rectangle que conte un quadrant i un semicercle.
Calculeu l'area del quadrat.

Solucié:

BD=r
ADB, AEO semblants

D OE=r/2
2 BDC, AEO semblants
E 2/r = (r/2)/2
r=sqrt(8)

B S=(1/4)Pi*r?2=2-Pi



