Problemes de Geometria per a ’'ESO 516

5151.- La figura esta formada per un quadrat que
conté dos rectangles iguals superposats.

Si cobreixen exactament la meitat de I'area del
quadrat, calculeu 'amplada x

Soluci6:

KL=1

N AK=(1-x)/2
1-x+2-(1-X)/2:x=1/2
x=(2-sqrt(2))/2




5152.- La figura esta formada per dos quadrats.
Proveuqueb:t=r:v

Solucio:

Siga el quadrat ABCD de costat AB =1
SigaBF =t,FC=1—t

Siga el quadrat EFGH de costat EF = ¢
b 1-t

t t

A
Aplicant el teorema de Pitagores al triangle rectangle ABF

AF =1+ t2

c+tc=+1+1t?

, 1+ t?
T (1 +1)2

A A
Els triangles rectangles ABF, HEA s6n semblants.

&Iicant el teorema de Tales:

AE = tc

14+t

AH =
1+t

A A
Els triangles rectangles JDH, HEA s6n semblants.

Aplicant el teorema de Tales:
ro AH
1—-AH AE
r(l+t)  1+¢t?
t(1—t) t(1+0t)c
(A=A +t?)

1+1t)%c
1+ttt
V=TT = A e
r 1—t b
vt ¢t

3 X\




5153.- La figura esta formada per dos hexagons
regulars.

Calculeu la proporcié entre I'area ombrejada,
comuna als dos hexagons i I'area total.

Solucio:
2-GH=DF=AB-sqrt(3)
J D
[ABCDEF]=6P
[GHDWF]=6Q
= C P/Q=(2/sqrt(3))2=4/3

[ABCDIJF] = 5P+3Q=(29/3)Q

[GHDEF]=P+3Q=(13/3)Q
A B [GHDEF]/[ABCDIJF]=13/29



5154 .- La figura esta formada per una
semicircumferéncia de radi 1 i dos quadrilaters
ombrejats.

Si areaGroga = areaBlava + 1, calculeu l'areaGroga

Solucio:

Siga la semicircumferéncia de centre 0 i radi 0A = OB = 0T = 1
Siguen AD = DT =a,BC =BT =1

Sppcr = b, Sorpa = a

Soscr = Sorpa 1

b=a+1

Siga P la projecci6 de D sobre BC

A
Aplicant el teorema de Pitagores al triangle rectangle DPC:
(a+b)?2 =4+ (b—a)?
ab=1
Resolent el sistema: D

1++/5
= :¢

b
2

L’area del quadrilater groc és: A
Sppcr =b =P




5155.- La figura esta formada per un
hexagon regular i tres quadrats.
Proveu que els tres punts remarcats
estan alineats.

Solucio:

Siga I'nexagon regular ABCDEF de costat AB = 1
Siga Q la projeccio6 de J sobre la recta AB.

Siga P la projeccié de E sobre la recta QJ

£JDP = 30°

JP =20] = 1,07 = 50 = 13

A0=J0 =143
£JAQ = LLAB = 45°
Aleshores, els punts A4, L, ] estan alineats




5156.- La figura esta formada per dos quadrats de costats,

6, 10.
Calculeu l'area del triangle ombrejat.

Solucio:

Siga el quadrat ABCD de costat AB = 6
Siga el quadrat BEFG de costat BE = 10
Siga BK = x

A A
Els triangles rectangles ABK, AEF sén semblants.

Aplicant el teorema de Tales:

x 10

6 16

Resolent 'equacio:
15

x=—

g 15_9
B 4 4

A
L’area del triangle AFC és:

1 __ __ 19
SAFCZE'CF'AE:

—.2.16=1
5" 6 8

10

10



5157.- La figura esta formada per tres quadrats
dos d’ells de costats 2, 3
Calculeu 'area del triangle ombrejat.

Solucio: o
Siga el quadrat ABCD de costat AB = 2
Siga el quadrat EFGH de costat EF = 3

A A
Els triangles rectangles CBJ,JEH son iguals.
Aleshores. B = EH = 3
Aplicant el teorema de Pitagores al triangle

rectangle C%] :

C]=+13

L’area del quadrat EJHK és:
Scyux = 13




5158.- La figura esta formada per dos

hexagons regulars.
Calculeu la proporcié entre I'area
ombrejada, comuna als dos hexagons i

I'area total.
Solucié:
E D
AB=AG-sqrt(3)
[AGBHIJ]=6P
[ABCDEF]=6Q
g : c QP=3
J H
[ABHIJ|=5P

[AGBCDEF]=6Q+P=19P

A\/B [ABHIJJ[AGBCDEF]=5/19




5159.- La figura esta formada per dos
quadrats.
Calculeu la mesura de I'angle x

Solucié:

angleFDG=angleAGD=angleDGF
DF=GF
FE/GF=1/2

angleFGE=30°
X=75°




5160.- La figura esta formada per dos pentagons
regulars.

Calculeu la proporcié entre I'area ombrejada i I'area
total

N

Solucié:

EB=AB- ®

[EBFGH] = [ABCDE]- ® 2

[EABFGH]=((2+® )@ 2+1)-P

[EBCD]=(1+® )P=® 2.p
[EBCD)/[EABEGH]=1/4




